A tetraéder hat éle koziil kétféleképpen valaszthatunk ki négyet: vagy tgy, hogy koziilik harom egy sikban van,
vagy ugy, hogy nincs kozottiik harom egy sikban. Az els6 esetben a felez6pontok nincsenek egy sikban, a masodikban
viszont nemcsak egy sikban vannak, de paralelogrammat is alkotnak. Ennek megfelelen két esetet kiilonboztetiink
meg,.
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a) Az adott pontok nincsenek egy sikban. Valasszunk ki koziiliik tetszés szerint harmat, és hazzunk az altaluk
meghatarozott haromszogben a cstcsokon &t a szemkozti oldalakkal parhuzamosakat. Igy megkapjuk azt a harom élt,
amelyik egy sikban van. Az altaluk alkotott lap tetszGleges csucsait Osszekotve a negyedik adott ponttal, és a kapott
egyenesre a csicstol a pontig terjedd szakaszt mégegyszer felmérve a tetraéder negyedik csiucsat kapjuk. Eljarasunk
helyessége és az, hogy igy az Osszes megfelel tetraédert megkapjuk, nyilvanvalo. Osszesen 12 tetraédert kapunk, mert
el6szor 4, mésodszor 3 eset kozott valaszthatunk.

b) Az adott pontok egy sikban vannak. Ebben az esetben csak akkor van megoldas, ha a pontok paralelogrammat
alkotnak. Ennek atléihoz egy tetszéleges, veliik nem egy sikban levs szakaszt felvéve, melynek felez6pontja azonos az
atlok felezGpontjaval, megkapjuk a hianyzo két élfelez6pontot. Most tehat adott harom szakasz, PQ, RS, TU, amelyek
nincsenek egy sikban, de a felez6pontjuk azonos. Huzzunk parhuzamost P-n at mondjuk RU-val, és mérjiik fel ra
P-bél kiindulva mindkét irdnyba az RU szakaszt, Q-n at pedig RT-vel htzzunk parhuzamost, és erre QQ-bdl kiindulva
az RT szakaszt mérjiik fel mindkét iranyba. Jeloljik a kapott végpontokat rendre A, B, C, D-vel, RU felezGpontjat
D;-gyel, ST felez6pontjat Ci-gyel. Mivel C1D; is felezi PQ-t, mint RS és TU, tovibba parhuzamos C'D-vel, és fele
annak, C;D; a PCD haromszdg kozépvonala. Igy C1 mondjuk a PC, D; a PD szakaszt felezi. Emiatt viszont RU
az ABD, ST pedig az ABC haromszog kdzépvonala, hiszen felezik PD-t, illetve PC-t, parhuzamosak AB-vel, és féle
akkorak, mint AB. Tehat az ABCD tetraéderben P, Q, R, S, T, U valoban élfelez6pontok.

Ebben az esetben tehat végtelen sok megoldas van.



