Elegendd bizonyitanunk, hogy tetszéleges k? négyzetszamhoz talalhato olyan m természetes szam, hogy
(1) Em+vm)<k?—1 e Em+1+vm+1)2k>+1.

Emiatt ugyanis, ha m-nél kisebb n szamot vesziink, akkor E(n++/n) értéke legfeljebb E(m++/m) lehet, ha viszont
n nagyobb m-nél, akkor E(n + y/n) értéke legalabb E(m + 1 + v/m + 1). Tehat valoban semmilyen n értékre nem

kaphatunk E(n)-re k*-et.
(1)-nek eleget tevs m keresése kozben az m = k* — k-t sejtjiik meg. Valoban, (1) els6 egyenldtlensége kicsit mas

alakban . X
k2—k+\/k2—k<(k2—1)+§, azaz k2—k<k2—k+1,

mig a masodik egyenl&tlenség
1 1
k2—k+1+\/k:2—k+1>(k2+1)—§, azaz k2—k+1>k2—k+1,

tehat mindkettd igaz. Ezzel a feladat allitasat belattuk.



