Legyen ABC tetsz6leges haromszog, melynek & a koriilirt kore és P a beirt kor kozéppontja. Jeloljik a C' P egyenes
k-val alkotott masodik metszéspontjat Cq-gyel.

G '

Ismeretes, hogy C; felezi az 6t tartalmazoé AB ivet, és igy ACy, = BCy. Az AC P haromszognek APC kiilss szoge,
tehat

(1) APC1< = PAC<+ PCA«.

Mivel PA, PC felezi az ABC héaromszdg A-nal, C-nél levs szogeit, PAC< = PAB<, PCA< = PCB<. Ez utébbi
viszont a keriileti szogek tétele miatt egyenlé a BAC, szoggel. Ezek szerint

(2) PAC<« = PAB«, PCA<= BAC:<,

és igy APC1<« = PAC, <, vagyis az APC; haromszogben ACy, = PC,. Tehat a Cy kozépponttd, A-n, B-n atmend k;
kor atmegy P-n.

Ezek alapjan a szerkesztés menete a kovetkezs. Legyen C' a k kor tetszGleges pontja, C1 a CP egyenes k-val alkotott
méasodik metszéspontja, és A, B a C; kozéppontu, P-n atmend ky kor k-val alkotott metszéspontjai. Amiatt, hogy
P a k bels6 pontja, a mondott metszéspontok valoban léteznek. Mivel AC; = BCy, PC az ABC haromszog belsé
szogfelezGje. P az AB-nek ugyanazon az oldalan van, mint C, hiszen ott van k;-nek P-n dtmend AB ive is. Igy P
az ABC haromszog bels6 pontja. Elég megmutatnunk, hogy PA felezi a haromszog A-nél levs szogét, hiszen igy mér
két szogfelez6rol fogjuk tudni, hogy atmegy P-n, tehat belattuk, hogy az ABC haromszognek megvannak a kivant
tulajdonsagai. Mivel most tudjuk, hogy APC; egyenl6szart, és tovabbra is fennall (1), elég a (2) alatti egyenlSségek
koziil az egyiket belatni, abbol mar kovetkezik a masik. A keriileti szogek tétele miatt BAC <t = BCC1< és azt
méar tudjuk, hogy CCy szogfelezs, tehat BCC1<t = C1C A<, ami viszont azonos a PCA szoggel. A megszerkesztett
haromszog tehat valéban megfelels.

Megjegyzés. Tobbet lattunk be, mint kellett, hiszen a C' csticsot is tetsz6legesen vettiik fel. Ha PC atmérd k-ban,
ABC egyenlGszari lesz, és altaldban C megvalasztasaval meghatarozhatjuk az ABC haromszog alakjat. Meglepd té-
tele Eulernek, hogy viszont az ABC-be irt kor sugara nem fiigg C' megvalasztasatol. Javasoljuk az olvasonak, probélja
meg belatni ezt a nevezetes allitast. Mi példaul a 43. kotetiink 198-199. oldalain kozoltiink ré két bizonyitast, ko-
ziliik a méasodik azonos a Kiirschak—Hajos—Neukomm—Suranyi: Matematikai versenytételek I. 3. kiadas 40. oldalan
talalhatoval.



