A megadott szamjegysorozat alkossa az n-jegyi S természetes szamot. Az, hogy van olyan négyzetszam, ami ezzel
a szamjegysorozattal kezdddik, pontosan azt jelenti, hogy vannak olyan k és N természetes szamok, amikre

(1) S-10" < N? < (S +1)-10*
vagyis
(2) VS - 10k < N < /(S +1) - 10k,

Itt azt ontottiik képletbe, hogy N? els6 n jegye az S szamot alkossa, és utdna meég k valamilyen mas szamjegy
kovetkezzen. Ahhoz, hogy (2)-t kielégité N létezzen, elegends, hogy a két szélen allo szam kiilonbsége 1-nél nagyobb
legyen:

(S+1)-10F—vS-10F = (VS+1—-+/S)V10* > 1,
amib6l V10% > /S + 1+ /S azaz
(3) 10" > 28 + 1+ 252+ 8.

Igy ha k-t tgy valasztjuk, hogy (3) teljesiiljon (amit megtehetiink), akkor (2) két szélén allo szam kiilénbsége 1-nél
nagyobb, tehat N-et is meg tudjuk véalasztani ugy, hogy (2) és ezzel egytitt (1) is igaz legyen. Ezzel pedig épp a feladat
allitasat igazoltuk.



