Megmutatjuk, hogy nem véletlen Gsszefliggésekrdl van sz6; a két feltétel barmelyikébsl kdvetkezik a masik. Ennek
érdekében azt fogjuk bizonyitani, hogy a két feltétel mindegyike ekvivalens az
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feltétellel.
Jeloljiik a trapéz hosszabbik parhuzamos oldalat a-val. Mivel a trapéz szimmetrikus, Pitagorasz tételébsl adodik,
hogy
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tovabbé igaz a kovetkezd azonossag:
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Helyettesitsiik be (4)-bdl az (%) -et, kapjuk, hogy
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Rendezziik az egyenletet a kovetkezdképpen:
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(6) jobb oldala a (2) feltétel miatt 0. Ez pontosan akkor teljesiil, ha a bal oldalon is 0 van. Figyelembe véve a tavolsagok
hosszanak pozitiv voltat, kapjuk az
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Osszefliggést, azaz (2) valoban egyenértékid (3)-mal.
Most belatjuk, hogy (1) is egyenértékid (3)-mal. Induljunk ki ismét (4)-bdl és a kdvetkezs azonossagbol
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(7) (a—2|—c> - (a;c) = ac.
(4)-b6l (7)-be helyettesitve és (1)-et felhasznalva kapjuk, hogy
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ami valoban ekvivalens (3)-mal.

Megjegyzés. Felhasznalhattuk volna a bizonyitds soran azt az észrevételt is, hogy az igy kapott trapéz atléi me-
r6legesek egymasra. A megoldasban szerepls (3) feltétel azt jelenti, hogy a szoban forgd trapézok egy négyzetbdl
szarmaztathatok ugy, hogy annak két parhuzamos oldalat egyenls, de ellentétes iranyu szoggel elforgatjuk a felezs-
pontjuk koriil.
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