A feladat szovege nem zarja ki azt, hogy b és d azonosak legyenek, legyiik fel azonban elGszor, hogy ez nincs igy.
Ekkor b meréleges d-re és az a,b; b,c; c¢,d; d,a parok kozti szogek mind 45°-osak. Megrajzolva a mondott masodik
érintGket, azt tapasztaljuk, hogy azok egy négyzetet hataroznak meg.

Ennek igazolasa érdekében megmutatjuk, hogy ha a p, ¢ egyenesek 45°-os szoget zarnak be, és r tetszéleges egyenes,
amelynek p-re vonatkozé tiikdrképe p’, g-ra vonatkozoé tiikorképe pedig ¢’, akkor p’ meréleges ¢'-re.

Jeloljiikk p és g metszéspontjat M-mel, az M-en &t r-rel parhuzamosan huzott egyenest s-sel, s-nek p-re, g-ra
vonatkoz6 tiikorképét p*-gal, illetve ¢*-gal.

Mivel parhuzamos egyeneseknek tetszdleges egyenesre vonatkozo tiikorképe parhuzamos, p’ parhuzamos p*-gal, és
q q*-gal. Elég tehat belatnunk, hogy p* merdleges ¢*-ra. Ha s-t M koriil elforgatjuk pozitiv irAnyban o szdggel, p*
is, ¢* is negativ irdnyban fordul el M koriil « szoggel, tehat a p*, ¢* kozti szog koézben valtozatlan marad. Forgassuk
el s-t addig, mig p-vel azonos nem lesz, ekkor p* is azonos p-vel, ¢* pedig p-nek g-ra vonatkozo tiikkorképe lesz, ami
valoban meréleges p-re.

Ratériink feladatunk allitdsanak az igazolasara. Jeloljiik a mondott érint6t e-vel, e-nek az a, b, ¢, d egyenesekkel
alkotott metszéspontjat A-val, B-vel, C-vel, D-vel, az ezekbdl htzott masodik érintét rendre a’-vel, b'-vel, ¢’-vel, d’-vel.
Mivel az A-bél a korhoz hizott két érinté szimmetrikus OA-ra, a’ az e-nek a-ra vonatkozé tiikdrképe. Hasonldan a
b, c, d, érinték e-nek a b, ¢, d egyenesekre vonatkozo tiikdrképei. Mivel az a, b, ¢, d egyenesek kozott rendre 45°-0s
szdg van, o' merdleges b'-re, b’ ¢'-re, ¢ d'-re és d’ a'-re. Emiatt o’ parhuzamos ¢’-vel, de nem lehet vele azonos, mert
e-t kiilonb6z6 pontokban metszik. Hasonloan b’ és d’ parhuzamosak és kiilonbozéek. Mivel ezek az egyenesek érintik a
kort, valéban négyzetet hataroznak meg.

Ha b és d mégis azonosak volnanak, akkor b’ és d’ is azonosak, tehat a négyzetnek csak harom oldalat kapjuk meg,
de az egyik oldalat kétszer. Ebben az esetben az o', V', ¢/, d’ egyenesek nem hataroznak meg négyszoget a szokasos
értelemben.

Lelovics Ferenc (Miskolc, Foldes F. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. A feladattal kapcsolatban szdmos versenyzé kiildott be dolgozatot, melyeknek jelentds szazalékat nem
lehetett megoldasként értékelni. Ennek f6 oka, hogy sok kezd& pontverseny-résztvevs gy gondolta, hogy a ,,Mit mond-
hatunk a négyszogrél?” kérdésre elegendd egy mondattal valaszolni, egy abra alapjan: ,Ez a négyszog négyzet.”
Nyilvanvald, hogy egy matematikai versenyfeladat megoldasdnak egzakt bizonyitast vagy igazolt helyességd eljarast



kell tartalmaznia! Szintén jelentds volt azoknak a szama, akik a feladatot geometriai szerkesztési problémanak tekin-
tették, és egy véletlenszerti e egyenes felvételével megszerkesztették az dbrat. Ennek soran részletesen leirtak azokat a
szerkesztési 1épéseket, amelyek tomor és altalanos formaban a feladat kittizésében szerepeltek! Ezutén folosleges disz-
kusszio kovetkezett — amelynek eredményeként megallapitottak, hogy a szerkesztés nem végezhets el akkor, amikor e
nem metszi valamelyik egyenest — vagyis amit eleve kizart a kittizés.



