I. megoldas. Jeloljiik a feladatban szerepls kort k-val, a B-n atmend, O B-re merdleges egyenest t-vel.

1. dbra

Az OB, AC egyenesek szimmetrikusak a t tengelyre, hiszen merélegesek ra, igy t-re szimmetrikus az OB-t B-ben
érinté k kor is, és az AC szakasz is. Az ABC haromszog tehat egyenls szaru, és az AC alapjan levé BAC sz6g egyenld
az ugyancsak egyenls szara ABO héaromszog ABO szogével, hiszen e két szog AB szara kozos, és AC||OB. Mivel az AB
egyenes elvalasztja a C és O pontokat, az ABC, ABO haromszogek koriiljarasa ellentétes, amibdl kovetkezik, hogy a
BA-t C A-ba vivé forgatés iranya megegyezik az AB-t O B-be viv6 forgatassal. Tehat BAC és ABO mint forgasszogek
is egyenlGek, és ugyanez igaz a CBA, BOA szogekre is. Forgassuk el B koriil a C'BO haromszoget, hogy C' az A-ba
keriiljon, O 4j helyzetét jeloljiik E-vel. Ekkor a BOA, OBE forgasszogek is egyenlGek, tehat OB elvélasztja az A és
csucsokat. Emiatt az ABO, EOB héaromszogek szimmetrikusak OB felez6pontjara, F-re nézve, és igy AFE felezi O B-t.
Az el6bb alkalmazott, BC-t BA-ba vivé B koriili forgatas CO-t AE-be viszi, e két utobbi egyenes metszéspontja
tehat rajta van az AC szakaszhoz és C'BA 1at6szoghoz tartozd 1atokoron, k-n. Ez a metszéspont tehat azonos k-nak
és OC-nek a metszéspontjaval, D-vel, tehat AD valoban felezi OB-t, amint azt bizonyitanunk kellett (1. 4bra).

Megjegyzés. Megoldasunk utolso 1épésében felhasznéltuk, hogy az AC szakaszhoz és a CBA forgasszoghtz mint
lat6szoghoz tartozo mértani hely a k kor. Vagyis k a mértani helye azoknak a P pontoknak, amelyekre igaz az, hogy a
PC egyenest ugyanakkora P koriili forgatas viszi a PA egyenesbe, mint amekkora B koriili forgatas BC-t B A-ba viszi.
Nem kell az A, C pontokat sem kizarnunk a mértani hely pontjai koziil, megallapodunk abban, hogy a PC' egyenes
a k C-beli érintGjét jelenti, ha P azonos C-vel, és hasonléan PA az A-beli érints, ha P azonos A-val. Ezen a ponton
elkeriilhettiik volna a forgasszogekre valo hivatkozast, ha arra hivatkozunk, hogy az OC' egyenes biztosan metszi az
AB szakaszt, igy az AD és OC szakaszok biztosan metszik egymast és a metszéspont az ABO haromszogon belil van,
igy mindenesetre AC-nek ugyanazon az oldalan van a metszéspont, mint a B csucs.

II. megoldas. Jeloljiik AB és OC metszéspontjat P-vel, és hizzunk P-n at OB-vel parhuzamos egyenest.
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2. dbra

Messe ez OA-t Q-ban, ekkor az ACP és ABQ haromszogekben CAP< = BAQ< (az I. megoldas alapjan), és
AC:AB = AB:OB = AP:AQ. Tehat az ACP és ABQ haromszogek hasonloak, igy ACP< = ABQ<. Jeloljiik OC' és
BQ metszéspontjat R-rel, akkor az AR szakasz a C és B pontokbol egyenls szogben latszik, és ezek a pontok az AR
egyenesnek ugyanazon az oldalan vannak. Tehat ACBR hurnégyszog, vagyis R rajta van k-n, azaz R és D azonos.
Az OBPQ trapéz atloinak metszéspontja D, a szarak metszéspontja A, tehat AD felezi a parhuzamos oldalakat, igy
BO-t is (2. 4bra).

II1. megoldas. Jeloljiik a BO egyenest O-ban érints, A-n atmend kort g-vel, k és g A-t6l kiilonboz6 metszéspontjat
M-mel (ezek a korok nem érinthetik egymast, hiszen k érinti OA-t és g nem).



3. dbra

Az MO-t M A-ba vivé forgatas g O-beli érintGjét O A-ba viszi, OB||AC miatt ugyanakkora forgatas viszi AC-t
OA-ba és MC-t M A-ba. Tehat az O, M, C pontok egy egyenesen vannak, vagyis M azonos D-vel. Jeloljik AD és OB
metszéspontjat F-fel. Erre a pontra FM - FA = FB? és FM - FA = FO?, tehat F felezi az OB szakaszt (3. abra).



