(1) y=z+ x—i—\/x—i—\/x—i— x—i—\/— (2) z+y=6.
Tekintsiik elGszor az (1) egyenlet helyett a nala egyszertbb

(3) y=z+y

egyenletet. Azt allitjuk, hogy a (3), (2) rendszer megoldésa kielégiti az (1), (2) egyenletrendszert is. Oldjuk meg ehhez
a (3) és (2) egyenletekbdl allo egyenletrendszert! (2)-t (3)-ba helyettesitve:

2 —\/J—6=0

mésodfoku egyenlet /y-ra. Ennek egyetlen nemnegativ gydke /y = 2, ahonnan (2) szerint a (2), (3) egyenletrendszer
egyetlen megoldasa

(4) y =4, x=2.

Ez az értékpar kielégiti az (1) egyenletet is, hiszen mindegyik négyzetgyokjel alatt allo kifejezés értéke 2 + 2 = 4 lesz.

Azt allitjuk, hogy az (1), (2) egyenletrendszernek nincs mas megoldéasa. Ehhez elegendd belatnunk, hogy az egyen-
letrendszer minden xz, y megoldasa kielégiti a (3) egyenletet. Ezt az allitast indirekt Gton bizonyitjuk be: feltessziik,
hogy van olyan z,y par, mely kielégiti az (1), (2) egyenleteket, de (3)-at nem. Ebbdl a feltevésbdl ellentmondasra
jutunk.

Ha (3) nem all fenn, akkor vagy y < = + /y vagy pedig y > x + /y. Tekintsiik az elsG esetet. Mivel  és y olyan
szamokat jelentettek, melyek az (1) egyenletet kielégitik, azért y > 0 és z + /y > 0 is fennall. Igy az y < = + \/y
egyenl6tlenség mindkét oldalabol négyzetgyokot vonhatunk:

VY<i/z+VYy, z4+y<z+i/xz+Y, vagyis y<z+.vy

y<z+/r+Yy

egyenl6tlenség is all. Ebbél ugyanigy azt kapjuk, hogy az

y<z+i/r+\/r+y
is igaz, végiil pedig azt kapjuk, hogy az
y<:v+\/:v+\/:v+ +\/_

(1974 gyokjel) egyenlStlenség is igaz. Ezt (1)-gyel Gsszevetve y < y, ami nem lehet, ellentmondas.
Hasonl6an juthatunk ellentmonddsra az y > x 4 /y esetben. Igy az eredeti egyenletrendszer egyetlen megoldésa:

miatt az




