Legyen a B-beli és a C-beli érint6k metszéspontja D, és messe az A-beli érinté az elébbi kett6t rendre F-ben,
E-ben. A derékszog kizarasa folytan e metszéspontok mindig 1étrejonnek, hiszen az ABC haromszognek egyik oldala
sem atmérd a korilirt k& korben, és igy az érint6k kozt nincsenek parhuzamosak. Az érinté szakaszok egyenldk :
DB =DC, EC=FEA, FA=FB.

A DEF haromszog oldalait az érintGszakaszokbol kizarolag 6sszeadassal kapjuk, ha az ABC haromszog hegyesszogi
(1. abra), illetve vegyesen Osszeadassal és kivonassal, ha az ABC haromszogben tompasz0g is van (a 2. dbran az A
csucsnal).

2. dbra

Mas széval: az adja ezt a megkiilonboztetést, hogy & a DEF héaromszognek az 1. 4bran beirt kore, a 2. dbra
felvételében pedig az EF oldaldhoz hozzairt, kiils6 érinté kore. Mindkét esetben EF = FA+ AF, az 1. abran hasonldéan
FD = FB+ BD és DE = DC + CE, viszont a 2. dbran FD = BD — BF, DE = CD — CE. Igy a DEF haromszog
p keriilete az 1. és a 2. abra esetében rendre

p1:2(BD+CE+AF), p2:2'BD.

A DB érintészakasz hosszat a DBD’ derékszogii haromszogh6l szamitjuk, ahol D’ a D-nek BC-n levé vetiilete,
vagyis a BC oldal felezSpontja. A D' BD szdg érintSszaru keriileti szog a k-ban, pontosabban az a BC iv van a szarai
kozott, amely rendre nem tartalmazza, illetve tartalmazza az A csicsot. Igy az 1. abra esetében D'BD< = «, a
2. abran D'BD< = 180° — a. Rendre ugyanekkora a B’AB szdg, ahol B’ a B cstcs vetiilete az AC egyenesen (az



AC szakaszon, illetve ennek A-n tuli meghosszabbitdsan), igy a BDD' és ABB’ haromszogekbdl, a szokésos rovid

jelolésekkel mindkét esetben
BD' ac
BD = YVl -AB = AR
Az AB' vetiilet hosszat gy kapjuk, hogy Pitagorasz tételét alkalmazzuk a BB'C és BB’ A haromszogek kozos befo-
gojara. A két helyzet szerint CB' = CAF AB' = bF AB’, igy
B'B? = BC? — B'C? = BA%? — B'A?,
a’> — (bF AB')? = ¢ — B'A?,

_b2—|—02—a2

AB’ .
+2b
Eszerint a hegyesszogt, illetve a tompaszogli haromszog esetében
abc . abc
BP=aip—a W PP am—a

Az els6bdl az A, B, C, az a, b, ¢, valamint a D, E, F betiiket ciklikusan folcserélve

bca cab
CE=——+— AF = ——
a2+ 2 —p2’ b2t a2—c2’
és igy a keriilet keresett kifejezései:
9ab n 1 n 1 2abc
= 2abc = 5"
P I @t i) P27 a2

Az el6forduld nevezSk mindegyike pozitiv, ugyanis barmelyiknek az eltiinésébdl Pitagorasz tételének megforditasa
alapjan az kovetkeznék, hogy az ABC haromszog valamelyik szoge derékszog.

Zelhofer Walter (Mosonmagyarovar, Kossuth L. Gimn.)

Megjegyzés. AB' kifejezését gépiessé tette volna a cosinustétel alkalmazésa. De ez sem tette volna mell6zhetéve a
2. abra esetének kiilon vizsgalatat.



