Az utasok koziil senki sem fizethetett egy vagy harom forintot, mert a villamoson a feltevés szerint senkinek nem
volt egyforintosa. Ugyanezért nem fizethetett senki 2 vagy 4 forintot, mert akkor a kalauznak kellett volna visszaadnia
1 vagy 3 forintot. Igy minden embernél legalabb 5 forintnak kellett lennie, azaz Gsszesen a 20 embernél 20 - 5 = 100
forintnak.

Ha volt a villamoson olyan ember, akinél legalabb 5 + 8 = 13 forint volt, akkor a villamoson utazoknal Gsszesen
legalabb 100 + 8 = 108 forint volt. Igy feltehetjiik, hogy senkinél sem volt 12 forintnal t6bb pénz. Viszont 13 forintnal
kevesebb 0sszegl 5 és 2 Ft-os érmékkel csak kétféleképpen lehet 1 forintot kifizetni:

1. 2.
fizet: 5 Ft 3 x 2 Ft
visszakap: 2x2 Ft 5 Ft

Ezek szerint mindenki vagy az els6 vagy a mésodik valtozat szerint fizetett. Legyen k azoknak az embereknek a szama,
akik 5 Ft-ossal fizettek. A jegyek megvaltasa utdn mind a k embernek a zsebében ugyanazok az érmék talalhatok,
mint a jegyvaltas el6tt, azzal a kiilonbséggel, hogy egy 5 Ft-os érme helyett 2 db, 2 Ft-os érméjiik lett. Igy ha ez a k
ember Osszednti a pénzét jegyvaltas el6tt és jegyvaltas utan, akkor k& db 5 Ft-os hianyzik és 2k db 2 Ft-os lesz helyette.
Ez a 2k db 2 Ft-os csak azoktodl keriilhetett oda, akik 3 x 2 Ft-tal fizettek. Ezek szama (20 — k), igy 6k 3(20 — k)
kétforintost adtak a kalauznak. Ebbdl kellett kifizetnie az 5 Ft-osokbol visszajaré pénzt. Ezt csak akkor tehette meg,
ha igy legalabb 2k kétforintost kapott, azaz
3(20 — k) > 2k,

amibdl
k <12.

Igy legfoljebb 12 ember fizethetett 5 Ft-ossal, vagyis legalabb nyolcnal 6 forintnak kellett lennie. Ebben az esetben a
fenti 100 forinton feliil még tovabbi 8 forint is volt a villamoson.

Megjegyzés. A feladat nem allitotta, hogy valoban lehetséges a vazolt helyzet; azt kellett megmutatni, hogy ha
lehetséges, akkor biztosan volt 108 forint a villamoson utazoknal. Hogy elképzelhets ez az eset, gondoljunk arra, hogy
a hasz ember koziil 12-nél egy-egy 5 Ft-os, 8 embernél pedig 3-3 2 Ft-os érme volt. Mikor felszalltak a villamosra,
mindegyikiik odaadta pénzét a kalauznak, az pedig a befolyt pénzbdl mindenkinek vissza tudta adni, ami visszajart.



