I. megoldas. Valasszuk a PAB, PDA haromszégekben PA-t, a PBC, PC'D haromszogekben PC-t alapnak, és
jeloljiik a megfelel magassagokat rendre mq-gyel, my-gyel, mo-vel és ms-mal.

A teriiletszorzatokra el6irt egyenl§ség szerint;:

APm1 Cng - Cng AP’ITL4
2 2 2 2
Ahonnan

(1) miq Mg = M2 . M3.

Jeloljiik az m;-edik magassag talppontjat M;-vel (i = 1, 2, 3, 4). Az ardnyok meghatarozasa céljabol huzzuk meg
a négyszog BD atlojat. Ez PA egyenest E-ben, PC egyenest F-ben metszi. Az My BE ~ MyDFE haromszog és
M>BF ~ MsDF haromszog és ezért

my1 imy = BE : ED
(2) mgo:m3 = BF : FD.
(1) és (2) Osszevetésebdl adodik, hogy E = F. Ez akkor teljesiil, ha P a BD atlon van, vagy az AP és PC egyenes

egybeesik, azaz P az AC 4tlo pontja.
A keresett mértani hely tehat a négyszog két atloja.

II. megoldas. Jeloljiik az AP, BD egyenesek metszéspontjat Q-val, és egy-egy idom teriiletét csiicsainak zardjelben
valo felsorolasaval. Az ABQ, ADQ haromszogeknek BQ, D@ alapjahoz tartoz6 magassaga ugyanaz a szakasz, emiatt
a haromszogek teriiletének az aranya egyenl alapjaik hosszanak az aranyaval:

(ABQ) : (ADQ) = BQ : DQ.
Hasonléan kapjuk, hogy

(BCQ) : (CDQ) = BQ : DQ
(PBQ): (PDQ) = BQ : DQ.

Ha P az AQ szakaszon van, akkor ezekbdl azt kapjuk, hogy

(ABP) : (ADP) = (BCQP) : (CDPQ),
Ha pedig P a QC' szakaszon van, akkor

(ABPQ) : (DAPQ) = (BCP): (CDP).

Tehat P a vizsgalt mértani helyhez tartozik, ha az itt szereplé négyszogek valojaban csak haromszogek. Igy van ez,
ha P és @) azonos, vagyis P a BD atlon van, vagy P és @ rajta van az AC atlon. Ha P az AQ szakasz belsejében van,
és a PQ, QC szakaszok nem allnak Ossze egy egyenessé, a (BCQP) : (CDPQ) arany nem egyenls a (BCP) : (CDP)
arannyal, hiszen e két ardnyban a tagok Osszege ugyanaz, a (BCD) teriilet, és a két aranyban a megfelels tagok nem
egyenlGek. Hasonloan kapjuk, hogy P akkor sem pontja a mértani helynek, ha a CQ szakasz belsejében van, és AQ,
QC nem all 6ssze egyenessé. Tehat a keresett mértani hely az AC, BD szakaszok belsé pontjainak az egyesitése.



