(1) 2% +y? = 13,
(2) 73 +y® = 35.

1. Rendszeriinket kdnnyen atalakithatjuk tgy, hogy 4j ismeretleneknek az x+y = u Gsszeget és az xy = v szorzatot
tekinthessiik:

(1a) 2?4y’ = (z+y)° — 22y =u® — 20 =13,
(2a) 2+ = (x+y)° - 3ay(x +y) = u® — 3uw = 35.

Innen v-t kikiiszobdlve:
(3) u® — 39u+ 70 = 0.

Vegyiik észre, hogy u; = 2 kielégiti az egyenletet, és igy a bal oldal atalakithato (u — 2) és egy masodfoku polinom
szorzatava:

(u —2) (u® + 2u — 35) = 0.
Igy pedig tovabbi két gyok adodik az
u? +2u—35=0
egyenletbdl: ug =5, ug = —7. Tehat (3) bal oldala igy irhato:

(u—2)(u—=5)(u+T).

Ez nem lehet 0, ha u értéke kiilonbozik 2-t6l, 5-t61 és —7-t6l, tehat (3)-nak t6bb gyoke nincs.
v megfelels értékei v; = (uf — 13)/2 = —4,5; vy = 6, v3 = 18.
2. Marmost az

vty =u,

TY =0

rendszerbdl y kikiiszobolésével
1
z? —ux+v =0, $1,2=§(u:|: u2—4v).
Ide u és v Osszetartozé parjait behelyettesitve az els6 két par alapjan két-két megoldésat kapjuk az eredeti rendszernek:
u=2,v=—4>5mellett: x; = 3,345, y1 = —1,345;
xo = —1,345, yo = 3,345;

u =5, v = 6 mellett r3 =3, Y3 = 2;
x4 =2, ys = 3.
Az u = -7, v = 18 értékpar nem ad valos x, y értékpart. — Ezzel a megoldast befejeztiik.

Megjegyzés. Konnyt felismerni, hogy a (2,3) és (3,2) egész szampéarok kielégitik a rendszert. Erre tamaszkodva
grafikusan folytathatjuk a megoldast. (1)-nek az origo koriil » = V13 sugarral irt kor pontjai tesznek eleget, (2)-nek
a két tengelyen a (V35 = 3,271;0), illetve a (0;3,271) pont, amelyek a kor belsejében vannak, hiszen V13 = 3,605 >
3,271.
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Azt varjuk viszont, hogy a (2)-t abrazolé vonal kilép a korbél, hiszen y = /35 — 23 alapjan minden valos
abszcisszan van (pontosan egy) pontja a vonalnak. Kilépési pontot valéban talalunk z = 3,3 és x = 3,4 kozott — és az
egyenletek szimmetridja alapjan x és y felcserélésével a negyedik megoldés is kiadodik.

Igy azonban csak abbol mondhatjuk ki, hogy tovabbi megoldas nincs, hogy a (2)-t 4brazold gérbe monoton siillyed.



