Allitsunk merélegest az AB oldalra a végpontjaiban és jeloljiik az A-ban emelt merdlegesnek a korrel valo metszés-
pontjat Bi-gyel, a B-bol kapott metszéspontot pedig A;-gyel (1. abra).

Igy a (féelkornél kisebb) AB; és BA, ivek pontjainak — és csakis ezeknek — az AB egyenesen levs vetiiletei esnek
az AB szakasz egyik vagy mésik meghosszabbitasara. Thalész-tétele alapjan AA; és BB; a kornek atmérdi és ezért
AB; = BA;.

Ugyanezt elvégezve a BC' és a C' A oldal esetében is, metszéspontként a C-b6l induld atmeérd Cy végpontjat, valamint
ismét Bi-et, Aj-et kapjuk, és a BC egyenesen a félkornél kisebb, egymassal egyenls BC1 és C'B; ivek, a C'A-n pedig a
CA; = AC1 ivek pontjai adnak a meghosszabbitasra esé vetiiletet. Jeloljiik a kapott ABy, BCy, C Ay kérivhez tartozd
keriileti szoget rendre v1-gyel, a1-gyel, B1-gyel; ezekkel és a kor sugaraval kifejezhetjiik egyrészt a kérdéses ivosszegeket:
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masrészt az ABC haromszog szogeit.

Ha az eredeti ABC haromszog hegyesszogi (1. abra), akkor az Ay, B, C7 pont a kérbél rendre a BC, CA, AB
oldal altal lemetszett (félkornél kisebb) iven van és az (1)-ben felsorolt hat iv hézagtalanul és atfedés nélkiil kitolti a
kor keriiletét. Ezért egyrészt
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tovabbé aranyukra a kozlés szerint
i pf=1:2:3,
amibél v1 = 15°, a3 = 30°, B = 45°, ezekbdl pedig haromszogiink szogei:

BAC<« = Bl +71 = 600, CBA<« = Y1 +or = 450,
ACB<« = ag + 1 = 75°.
2. Tekintsiik most a kérdéses ivosszegeket egy tompaszogd K LM héromszogben, legyenek ennek szogei rendre r,
A, i, 4gy, hogy p > 90° > X > k, és allapitsuk meg a (fentiekhez hasonléan vett) KL, + LKy, LM, + ML, és

MK, + KM, 6sszegek nagysagviszonyat, hogy a K, L, M csucsokat helyesen feleltethessiik meg a kivant A, B, C
csticsoknak (2. abra).




Az M cstcsot nem tartalmazo K L iv nagyobb félkornél, ezen pontjainak sorrendje K, L1, M1, Ki, L, és az egymés
utani pontok kozti ivek mar mind kisebbek félkornél.

Az ivek aranyéhoz elég lesz kifejezniink a I/(zl, az 11/1]\\4 és a KM 1 ivekre néz6 keriileti szogeket:

KMLy< = KML<— LiML< = i — 90°,
LiLM< = L1 LEK<+ KLM< = LiMK<+ A= (. —90°) + A = 90° — &,
KMM;< = 90° — KMy M< = 90° — KLM< = 90° — \.

Mivel k < A, azért Ly LM< > KM M, <, tovabba a K M L; sz0g mindkett&jiiknél kisebb, mert I/{zl az L/lj\\i—nek is, a
K M -nek is része. Es mivel az 1: 2 : 3 arany tagjai kiilonb6zok, azért
1?7:1:@1:1\711:1:2:3,
és a KL oldal szerepét AB-nek, K M-ét BC-nek és M L szerepét C A-nak kell atadnunk, azaz K, L, M szerepét rendre
B-nek, A-nak, C-nek. Az aranyokbol egyrészt
21/(\.[/1 :f]\\/ll Zl/{\Ll-f—lTl]\Wl Zﬁl +ﬁ\\4,
I/(leL/]\\L w—90° = k;
masrészt - . . /\
3KLy = ML, MK =2ML, A =2k,
Ezeket, behelyettesitve

K+A4+p=r+2k+(90°+ k) = 180°,
k= ABCq =225°, A=BAC<=45°, = ACB<=112,5°

3. Mindezek szerint a partneriink altal alapul vett ABC haromszog egymés utani szogei vagy 60°, 45°, 75°, vagy
45°,22,5° 112,5°. — Mondhatjuk ezt is: az A, B, C cstcs vagy egy szabalyos 12-szognek rendre az elss, a hatodik, ill.
a tizedik csdcsaval azonos, vagy pedig egy szabélyos 8-szognek rendre az elsd, a hatodik, a nyolcadik cstcsaval.

Megjegyzés. Derékszogi nem lehetett az ABC haromszog, mert akkor az atfogd egyenesén nem lenne a hosszabbi-
tasra esd vetiileti pont, a megfelel§ iv ardnyszam 0 lenne az adottaktol eltérGen.



