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I. megoldas. A megoldashoz felhasznaljuk a kovetkezs Osszefiiggést: [a] = a — {a}, ahol {a} az a tOrtrészét jelenti,
azaz 0 < {a} < 1.
Eszerint (1) igy alakul:

2:6—1_ 20 —1 +4x—|—1_ 4r + 1 _590—4
3 3 6 6 3

2) {2x;1}+{4x;1}_7—62x.

Mivel 0 < {a} < 1, a (2) bal oldalan &ll6 6sszeg 0 és 2 kozé esik, igy

0< 7T— 2z <9
is fennall, ebbdl
925 <z <3p5.
A kapott x értéket (1) jobb oldalaba helyettesitve:
5r — 4
(3) —55< 2" <45

S5x — 4

= N egész. (3)-bol

N értéke —5,5 és 4,5 kozé es6 érték lehet. Irjuk fel tablazatban N szoba jove értékeit, szamitsuk ki a hozzajuk tartozo
3N +4

Mivel az (1) bal oldalan allo kifejezések mindegyike egész, ezért Gsszegiik is egész, azaz

értékeket, helyettesitsiik ezeket az (1) bal oldalan allo kifejezésekbe. Osszegiiket egybevetve N-nel [ami

X
(1) jobb oldalanak megfelels értéke] mindjart kiolvashatjuk a tablazatbol, hogy mikor &ll fenn egyenlgség.

N 5 4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4

x 22 16 -1 -04 02 08 14 2 26 32
[2$; 1} 2 2 -1 -1 -1 0 0 11 1
[4@; 1} L | o o0 1 1 1 2

Tehat az egyenl6ség x = —0,4; 0,2; 0,8; 1,4; 2,0; értékekre teljesiil.
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és az fiiggvényeket.

P . 20 — 1
II. megoldas. Abrazoljuk a l 3 ] +




Az egészrész fliggvény grafikonja az x tengellyel parhuzamos szakaszokbol all. Mindig egész y értéket vesz fel. A
szakasz jobb oldali végpontja hozzatartozik a fliggvényhez, a bal oldali nem.

A grafikonroél leolvashatjuk, hogy a két fliggvénynek kozos pontja van az y = 2,y =1,y =0,y = -1,y = =2
fiiggvények egy-egy szakaszan. A hozzajuk tartozo x értékeket pontosan meghatarozhatjuk.

5r —4 . . 741 2
= 2, akkor x = 2, és igy tovabb z-re a kovetkezs értékeket kapjuk: z = 2, 3; 5; 5; —&

Megjegyzés. Hasonlé tipusd egyenletek megoldasanal a grafikonroél leolvashatjuk, hogy a megoldasok szama attoél
fiigg, hanyszor metszi at az adott egyenes az egészrész fliggvényt abrazold szakaszokat. A szakaszok végpontjai két
parhuzamos egyenesen helyezkednek el. Nincs megoldés, ha az egyenletben megadott egyenes mindeniitt a két parhu-
zamos kozti savon kiviil halad. Végtelen sok megoldas van, ha az egyenes a savon beliil halad, nem parhuzamos az x
tengellyel, vagy egybeesik valamelyik szakasszal.
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ITI. Megoldas. Tekintsiik 0j ismeretlennek az elsé szogletes zardjelben all6 kifejezést:

2z —1
4 =
(4) y T
erre az ismeretlenre (1) a

17 5y—1
5} |l =2 -
6 1+ v+ 3] =25

1 1
egyenletet jelenti. A bal oldalon allé szam n < y < n + 3 mellett (ahol n egész szam) 2n-nel, n + 3 <y<(n+1)
mellett (2n + 1)-gyel egyenls. Mindkét esetben egyenls a bal oldal [2y]-vel, (5) tehat ekvivalens a

5y —1
)

(6) 2y]

egyenlettel. Ebb6l némi atalakitassal a

1—y
2~ [29] =~

egyenletet kapjuk. Itt a bal oldal értéke 0 és 1 kozotti szam (0 lehet, de 1 nem), tehat a jobb oldalon allo kifejezés
értéke is ilyen:
L-y
0<—=«1
= <1
-1<y<1.

Eszerint (6) bal oldalanak lehetséges értékei: [2y] = —2, —1, 0, 1, 2, amibdl (6), majd (4) alapjan rendre

_ 3 1 L 3. |

y_ 57 57 57 57 b

e 2 1 1 T )
Ty 5’ 5’ 5’

adodik. Behelyettesitéssel ellendrizhetjiik, hogy ezek mindegyike gyoke (1)-nek.



