Egy egyjeqyii, eqy kétjeqyii €s eqy hdromjegyi természetes szamot kell meghatdroznunk a kévetkezdk alapjan.

(1) A kétjegyt szam pdros, a mdsik kettd pdaratlan.

(2) Ha a szdmokat dsszeszorozzuk, a szorzat vége 68, ez eldtt a hdrom szdm osszege dll, ami négyzetszdam.

(3) Ha a hdromjegyiinek a szdzas helyi értékd szdmjegyét dtirjuk a kétjegyd elé, akkor az 4j hdromjegyd szdm is és
a marado kétjeqyii is négyzetszam.

Megoldas. Legyen a szamok tizes szdmrendszerbeli alakja rendre A, BC, DEF, tehat A, B, D egyike sem 0.

(2) alapjan az utolso jegyek A - C - F szorzata 8-asra végzidik, azaz nem oszthatod 5-tel, egyik tényezGje sem, igy
az (1) szerint paros C jegy nem 0, a paratlan A és F' jegy nem 5-0s, és A az 1, 3, 7 és 9 valamelyike.

C-t és F-et tovabb korlatozza, hogy ezek a (3) szerint négyzetvégzidések. Ezért C csak a 4 és 6 jegyek valamelyike
lehet, és F' az 1 és 9 valamelyike.

Ha C = 4, akkor (2) és (1) alapjan a paratlan A - F szorzat végzédése 7-es, amit F' = 1 mellett csak A = 7 teljesit,
F =9 mellett pedig csak A = 3. Az elgbbi értékharmast azonban kizarja, hogy (2) szerint a keresett szamok s Osszege
is négyzetszam, igy ugyanis nem végzédhet az A+ C + F = 7+ 4 4 1-b6l ado6dd 2-esre. A C =4, F =9, A =3
értékharmasbol viszont 6-ra végzédik az Osszeg, ez még tovibb vizsgalando.

Hasonléan C = 6 mellett A - F' végzddése 3, az ' = 1, A = 3 probaval 3+ 6 + 1 a négyzet végén lehetséges 0-t
adja, viszont F' =9, A = 7 mellett ismét a meg nem engedett 2 4llna ott, ez nem j6n szoba.

Mindkét lehetségesnek igérkezs esetben A = 3, és a harom szam Osszeadasidnak sémajabol eddig a kdvetkezdket
ismerjiik:

a) 3 b) 3
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A b) séméban s utolso el6tti jegye is 0, ezért ilyen megoldasban csak B+ E = = 9 lehet és s-ben a szazasok szama

D + 1. Masrészt s < 1000 4+ 100 + 10, igy értékére csak 400 és 900 jon szoba. Az utdbbit az zarja ki, hagy a keresett
szamok szorzata 100 s 4+ 68 és 90068 nem oszthaté6 A = 3-mal, az el6bbi pedig D = 3-ra vezet, és igy a (3) szerint
képezett DBC = 3B6 szam nem négyzetszam. Innen tehat nem kapunk megoldast. — Okoskodhatunk igy is:

A b) sémaban — mivel s négyzetszam — az utolsé el6tti jegy is 0, igy B+ E = 9. A (3) szerinti DBC = DB6
négyzetszamra 4 lehetGség van: 142 = 196, 162 = 256, 24% = 576 és 26% = 676, azaz B szoba jov6 értékei: 9, 5, 7, 7,
ebbdl E értékei rendre: 0, 4, 2, 2. Koziilikk csak £ = 0 mellett teljesiil, hogy a marad6 két jegy négyzetszamot ad:
EF =01, ez is csak tagabb értelemben, de ekkor s = 200, és ez nem négyzetszam; innen tehat nem kapunk megoldast.

Az a) sémaban (3) szerint DBC = DB4 haromjegyt négyzetszam, tehat a 122 = 144, 182 = 324, 22% = 484 és
28% = 784 valamelyike, és B a 4, 2 és 8 jegyek valamelyike. Amde (2) szerint

A-BC-DEF = 68+ 100(A + BC + DEF) > 100 - DEF
A-BC =3(10B+4) >100, B> 3,

tehat B # 2. Kiesik a B = 8 érték is, ami mellett D = 4, mert igy a szorzatra kétféleképpen adodo

3:84- DE9 =25 200D + 2520E + 2268
100s + 68 = 10 000D + 1000E + 9668

értékek kiilonbozete
15 200D + 1520E — 7400 > 7600(D — 1) > 0.

A marado DBC = 144, azaz B =4, D = 1 mellett az
A-BC-DEF =3-44-1E9 =100(3 + 44 + 10E + 109) + 68

egyenletb6l E = 4. Ezzel megoldasat kaptuk a feladatnak, mert egyrészt £ = 4 szamjegy, méasrészt vele EF = 49
négyzetszam, harmadrészt, mert a harom szam 196-o0s Osszege is négyzetszam.
Tehat a keresett szamok: 3, 44 és 149; mas megoldasa nincs a feladatnak.

Megjegyzés. Az EF szam négyzetszam voltat csak F jegyében hasznaltuk f6l, hasonléan az a) sémaban s-nek is
csak az utolsd jegyét vettiik tekintetbe, amiatt volt sziikség az utolsé ellenérzésre.



