Négyzetszam utolsd szamjegye 0, 1, 4, 5, 6 vagy 9. Feladatunkban koziilikk a 0-hoz és 1-hez nincs négy elére
helyezhets szamjegy; a 4-et véve ...34 lenne a kétjegyd végz6dés, ez azért nem felel meg, mert nem oszthatd 4-gyel
— hiszen paros négyzetszam alapja is paros, és igy a négyzete oszthatoé 4-gyel. Hasonléan marad el az 5-6s végzddés,
mert az 5-re végzdds négyzetek .. .25-re végzbdnek, nem ...45-re. A 9-es végz6dés esetében a négyzet haromjegyd
végzGdése ...T789, ez 8-cal osztva 5-0t ad maradékul, és nem felel meg, ismeretes ugyanis, hogy a paratlan szamok
négyzete 8m + 1 alaki: (2k +1)° = 4k(k + 1) + 1, és itt a k(k + 1) tényezd péros.

Ezek szerint a keresett négyzetszam vége csak ...23456 lehet. A 2-es, 4-es, és 8-as oszthatdsagi szabalybol to-
vabblépve latjuk, hogy a 2° = 32-vel valo oszthatosag az utolso 6t jegybdl allo szamon mulik, hiszen 10° oszthato
25-nel. Esetiinkben 23 456 oszthato 2°-nel, igy a keresett négyzet is. De akkor oszthato 26-nal is, hiszen 42-nel osztva
a hanyados paros, és ezért az alap oszthatod 8-cal.

Marmost . .. 6-ra végzodik (...4)% és (...6)°, dsszefoglalva (10k % 4)®. Ebbol megkeressiik k szoba jov6 értékeinek
utolsé jegyét:

(10k £ 4)* = 100k> £ 80k 4 16 = ... 56.

Innen =+ 80k kétjegyti végzédese 40 (hiszen 100k? kétjegyti végzédese 00), masképpen (—60), azaz +8k egyjegyt vég-
z6dése 4, ill. (—6). Eszerint a (10k + 4) alakban megfelel 3 és 8, és mas nem, hiszen 8 - 3 végz6dése 4, azaz szoba
jon

10k +4 = 10(10m + 3) + 4 = 100m + 34,

illetve 100m + 84. Es hasonléan a (10k — 4) alakban megfelel k = 10m + 2 és 10m + 7 — hiszen (—8k) = (—8) - 2
végz6dése (—6) —, itt tehat szoba jonnek a

10k — 4 = 10(10m + 2) — 4 = 100m + 16

és 100m + 66 alakt szamok.

A kapottak koziil 100m + 34 és 100m + 66 semmilyen egész m mellett nem oszthatd 8-cal, ezek az alapok nem
vezetnek eredményre. A marad6 100m + 84 és 100m + 16 k6zos alakja 100m + 16.

Tovabb hasonléan az m utolsé jegyeként szoba jovs jegyeket keressiik:

(100m + 16)* = 10*m? + 32 - 10%m + 256 = 10°M + 456,

elhagyva 10° tobbszoroseit:
+2 - 10%m végzédese 200, ill.—800,
a (100m + 16) alak m = 1 és 6 mellett, a (100m — 16) alak m = 4 és 9 mellett nyujt lehetSséget a négyzet végén harom
megfelels jegyre. Az ad6do
1000n + 116, ill. 616, ill. 384, ill. 884

alakok koziil a 8-cal valé oszthatosagnak csak 1000n £ 384 tesz eleget.
A kivant négyzetszam négyjegyi . . . 3456 végzddését figyelembe véve hasonldan kapjuk, hogy a négyzetszam alapjat
csak a kovetkez6 alakokban varhatjuk:

10%r + 2384, 47384, +2616, +7616.
Es kiprobélva a masodikbol az r = 0 mellett adodé alapot:

7384% = ... 23456,

megkaptunk egy megfelel6 négyzetszamot.

Tulajdonképpen azt kaptuk, hogy a 10 4 7384 alakban r egyjegyii végzédeésekent megfelel 0 és 5, tehat minden
egész s-re megfelel6 (50 000s + 7384)°.

Hasonloan megfelel a tobbi harom alakbol alapszamkant 5 - 10%s + 32384, 5 - 10%s + 42616, ill. 5- 10*s + 17616, és
a kozépsében s = 0 mellett mar hat egymas utani szamjegy 4all balrél jobbra novekeds sorrendben:

426162 = ...6123 456.



