I. megoldas. A felirt két egyenletbdl latjuk, hogy mindkét haromjegyd szam négyzete hatjegyt, tehat A-nak és
C-nek mint az alapok elol all6 jegyének értéke legalabb 3. A feltétel szerint kiilonb6z6 betiik kiillonb6zs szdmjegyeket
jelolnek, és A-nak és C-nek mint az alapok utolso jegyének négyzete B-re, ill. F-re végzddik, tehat sem A, sem C nem
lehet 5 vagy 6. Eszerint A és C' lehetséges értékei

(3) 3,4, 7, 8,9,
négyzetiiknek a végzédései rendre
(4) 9, 6,9, 4, 1,

a B és F sz6bajove értékeit ezek adjak.

Négyzetszam utolso két jegyét nem befolyasolja az alapban a szazasok helyén 4ll6 szamjegy, ezért az els6 egyenletben
BC' és F B kozti Osszefliggést vizsgalhatjuk anélkiil, hogy A értékét ismernénk.

Az els6 egyenletbdl latjuk, hogy B értékét C négyzetének utolséd jegye adja, ha pl. C =7, akkor B =9, BC = 97.
FB értékét négyzetre emeléssel kiszamithatjuk: FFB = 09; ekkor BF = 90, ami a mésodik egyenlet szerint BA
négyzetének kétjegyt végzédése. Amde 90-re végz6ds négyzetszam nincs, ez nem lehet megoldasa a feladatnak.

Vegyiik sorra BC szobajove értékeit. Ezek (3) és (4) alapjan 93, 64, 97 (ezt mar megvizsgaltuk), 48, 19. Négyzete-
iknek végzGdése: 49, 96, 09, 04, 61. A forditott sorrendben felirt 94, 69, 40 és 16 koziil a 94 és 40 nem négyzetvégzsdeés,
mert ha egy négyzetszam utols6 jegye 0, akkor el6tte is 0 all, ha viszont az utolsd jegye 4-es, akkor elStte paros
szamjegy all. A fennmaradt két esetben BF = 69 vagy BF = 16.

Ha BF = 69, akkor A = 3 vagy A =7, és igy az elsG esetben

ABC = 364, ABC? = 132496,
CBA = 463, CBA? = 214369,

eleget is tesznek a feltételeknek.

Ha pedig A = 7, akkor ABC = 764, CBA = 467. Az els6 egyenletbsl BC? utolsé két jegye FB = 96, B = 6, a
masodik egyenletb6l BA? utolso két jegye BE = 89, B = 8. Ez B-re ellentmondas.

A masik szo6bajott esetben ABC = 419, CBA = 914. Az elébbihez hasonléan BA? utolsé két jegye BF = 96, és
BC? utolso két szamjegye FB = 61, ami B-re ismét ellentmondés.

Osszefoglalva, a feladatnak csak egy megoldasa van, mint lattuk: A=3, B=6,C=4,D =1, E=2¢és F =9.

II. megoldas. A két négyzet kétjegyl végzddése egyméas megforditottja. Ennek alapjan leszikithetjiik a vizsga-
lando vegzédések szamat. E célra megmutatjuk, hogy az egymés utani négyzetszamok kétjegyti végzédéseiben 252
vegzédése utan nem talalunk ujat, az eddigiek forditott sorrendben ismétlédnek, 502 utan pedig az 12 és 502 kozottiek
szakaszosan ismétlGdnek.

Valoban, ha z egész szam és 0 < z < 25, akkor 50 > 50 — = > 25, és (50 — z)® kétjegyt végzddése egyezik a2
kétjegyid végzGdésével, mert kiilonbségiik:

(50 — x)® — 22 = 50(50 — 2) = 100(25 — ),

masrészt
(50 + 2)* — 22 = 50(50 4 2z) = 100(25 + ),
mindketts oszthaté 100-zal és ez igazolja allitasainkat.
A 25%-ig elsfordult 22-féle vegzddeés koziil a két kiilonbozé szamjegybdl alakuld, megfordithaté végzédések 16 és
61, valamint 69 és 96. Ezek elGszor rendre 4 és 19, ill. 13 és 14 négyzetében lépnek fol, igy az el6z6k szerint

...16 —ra végzédik a ...04, ...46, ...54, ... 96 szdmok négyzete,

(5) ...61 —re végzddik a ...19, ...31, ...69, ...81 szamok négyzete,
..69 —re végzédik a ... 13, ...37, ...63, ...87 szdmok négyzete,

..96 —ra végzédik a ... 14, ... 36, ...64, ...86 szamok négyzete.

Az alapokra igy talalt végzédések koziil tobbet melldzhetiink a kovetkezs két észrevétel alapjan. (1) és (2) mind-
egyikében az alapszam végzGdése méas, mint a négyzetéé, az alapszam tizes értékd jegye megismétlgdik a négyzetének
kétjegyl végzGdésében, mégpedig (1) esetében a végzidés 2. jegyében, (2) esetében a végzddés 1. jegyében.

(5)-ben kiemelten vastag szamjegyekkel irtuk az alapvégz6dések koziil ezeknek megfelelSket, a kozonséges szam-
jegyekkel szedettek nem adhatnak megoldast. Es mivel a ... 16-os négyzetvégzédés igy lehetetlenné valt, elmarad a
... 61-es végzbdés is, tehat — ha egyaltalan van megoldas — az csak az alabbiak kiegészitése lehet:

(1)-b6l: ... 642 = ... 96,

(2)-bol: ... 63% = ... 69,
tehat B =6, C =4, A=3, F =9, igy a két alapszam 364, illetve 463.

Négyzetiik rendre: 132496, 214 369, megfelel a hatralevs szamjegyekre tett kdvetelményeknek is, D =1, E = 2. A
megoldast befejeztiik.



