a) Tekintsiik elGszor azt az esetet, ha P az N = ABCD négyzet belsejében van, toljuk el P-t az zﬁ vektorral és
jeloljiik uj helyzetét P’-vel (1. abra).

1. dbra

Ekkor a P'BPC négyszdg megfelel az eléirasoknak: P'P és BC atloi merdlegesek, mert PP'||AB 1 BCj; konvex,
mert atldinak metszéspontja a BC szakaszon van és elvalasztja egymastol P-t és P'-t; végiil elss oldala PA-val, utolso
oldala, PD-vel egyenls, mert ABP'P és DCP’P paralelogramma.

b) Ha P az N-re nézve kiils6 pont, akkor két esetet tekintiink:

1. P a négyzet oldalegyeneseinek meghosszabbitasaval keletkezett valamelyik savon beliil van (a szimmetria miatt
elég azt az esetet tekinteni, ha az AB és C'D egyenesek kozt, a C'B egyenesnek A-t nem tartalmazé partjan van);

2. P a savok egyikében sincs benne (elég azt az esetet tekinteni, ha a BCD derékszog cstcsszogtartomanyaban
van).
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2. dbra

Az zﬁ vektort eltolds utén keletkezs P’ BPC négyszog az 1. esetben konkdv, mert BC &tloja nem vélasztja szét a
PP’ 4tlo végpontjait (2. abra), a 2. esetben hurkolt, mert egyik atlo egyenese sem valasztja szét a mésik atl6 végpontjait
(3. &bra).
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3. dbra

P’ mindkét esetben tévolabb van a BC egyenest6l, mint maga P.

A 2. esetet visszavezetjiik az 1-re: legyen C-nek a PP’ egyenesre valé tiikorképe C1, ekkor a P’ BPC négyszdg
mér csak konkav. Vegyiik most mindkét esetben P-nek a BC' egyenesre valoé P tiikorképét, igy a P'BP,C, illetve a
P’ BP,Cy négyszog konvex, 4tléinak irdnyai AB, illetve BC, és oldalaik hossza rendre PA, PB, PC, PD (a tiikrozések
altal nem valtozott). Ezzel bebizonyitottuk a feladat allitasat.



