1. Szamoljuk 0ssze, hogy mennyi a Béla részére kedvezd rendszamok szama. Ebben figyelmen kiviil hagyjuk a 0000
Hyhégyjegyld” szamot.

Elészor a K > 0 esettel foglalkozunk. A feltételben szerepld kikotést, hogy ti. N/K = FE egész szam legyen,
atfogalmazhatjuk a kovetkezGképpen: E-nek és K-nak egyméstol fliggetleniil pozitiv egész értékeket kell adnunk ugy,
hogy K- E = N < 100 legyen (K, E > 0) és 0Ossze kell szamolnunk a lehetséges ilyen értékparok szamat. Ha K
értéke 1, akkor 1-nek 100-nal kisebb pozitiv egész szdmu tobbszoroseit, ha K = 2, akkor 2-nek 100-nal kisebb pozitiv

egész szamu tObbszoroseit kell 6sszeszamolnunk és igy tovabb. Az ilyen t6bbszorosok szamat K = 2-re megadja a —

(991
hanyados egész része, amit igy szokds jelolni: 5| Altaldban [z] (olv. x egész része, vagy elterjedt francia kifejezéssel:
antyié x) az x-nél nem nagyobb egész szémok l_egnagyobbiké,t jeloli, vagyis ¢ — 1 < [z] < .
Eszerint, végigmenve a K =1, 2, ..., 99 értékeken, a kovetkezs Osszeg értékét kell meghataroznunk:
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Egy kis ligyeskedéssel egyszeriibbé tehetjiik a szamolast.
A KFE <100 osszefiiggést abrazoljuk a K, E koordinata-rendszerben. Az dsszetartozd K és E egész szdmparokat
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(K, E > 0) a berajzolt E = N hiperbolaiv és a megvastagitott koordinatatengely-szakaszok altal hatérolt teriilet
belsejébe esd egész koordinataju un. racspontok abrazoljak (1. dbra).
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1. dbra

A szorzas kommutativ térvénye alapjan a hiperbolaiv szimmetrikus az EF = K egyenesre, emiatt a K < 10-hez
tartozé racspontok szdma megegyezik az E < 10-hez tartozé racspontok szaméval, és ezért a 99-tagu Osszeg helyett
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elegends a [T} -tol {E] -ig terjedd tagok Osszegét kiszamitani (a 2. dbra jobbra lejtGsen vonalkézott idomanak bels6

racspontjai).

E
201~ (S,

Ramutatunk, hogy az ,antyié z” olvasds ugyanolyan hidnyos forditdsi — mert a gyakorlat altal lekoptatott —, mint a ,sinus z”, a
ilogaritmus z” és tarsaik. Valamivel jobb lenne igy: ,antyiéja az xz-nek”, ,logaritmusa az z-nek”, de még ez is csak efféle tort magyarsagnak
felelne meg: ceruzaja a Joskanak. Mik6zben utanozzuk az idegen birtokviszony-szerkezetet — a roviditésbo6l csak a betiit olvassuk —, megértési
nehézséget teremtiink azoknak a fiatal magyaroknak, akik szamdara még 4j a kifejezés. Persze annak nincs ilyen nehézsége, aki mar megszokta
az efféle roviditések idegen szellemét és a roviditett kiejtés jelentését is. — Szerk.



2. dbra

Ha azonban ennek az 6sszegnek a kétszeresét vennénk az F, K felcserélésének megfelel tiikrozésre gondolva, (jobbra
emelkedd vonalkazas), akkor lenne egy olyan rész, amelyben szerepls racspontokat kétszer vennénk szamitasba. Ez a
rész (majdnem) négyzet, a benne levs racspontok szama 10-10 — 1 = 99, ugyanis a (10; 10) racspont nem szamitando,
hiszen rajta van a hiperbolan. A szamitas:

991 [997 , 1997, 1997 L [99] . [99] . [99] , [997, [99] . [99] _
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10]
=09+49+33+24+19+16+ 14412+ 11+ 9 = 286.

Teh4t az idomban levé racspontok szama 2-286—99 = 473. Ennyi olyan K, N par van, melyre 01 < K < N = KFE <99,
és I egész szam.

Ratérve az autérendszamra, K egyarant lehet annak jobb vagy bal oldali szelete. Ha azonban ezen a cimen
megkétszereznénk az elgbb talalt szamot, kis hibat vétenénk, ugyanis K és N felcserélése az N/K = E = 1, azaz
N = K esetben nem ad 4j rendszamot. Ilyen eset 99 van, ezért K > 0 mellett a Bélara kedvezd rendszamok szama
2-473 — 99 = 847.

Térjiink ra a — Béla szaméara kedvez6 — masik esetre, amikor K = 0 (azaz 00) és ez a rendszam bal oldali szelete.
Ekkor N lehetGségeinek szdma 99. Ugyanennyi kedvezd eset van, amelyben K hatul all, egyiitt 198.

Vagyis mindkét feltételt figyelembe véve, Béla szamara a kedvezd rendszamok szdma 1045.

2. Es mivel az Gsszes négy jegyt szamok szama 9999, ezért Andrasnak 8954 nyerdszama van.

3. Ezek alapjan akkor lehet a feladat kérdését eldonteni, azaz hogy a jaték melyik fit szdmara el6ny6s, ha minden
rendszam egyenls eséllyel fordul els. Ez bekdvetkezhet gy, hogy mindegyik rendszammal ugyanannyiszor talalkoznak,
pl. egyszer. Ekkor Béla nyereménye 1045 Ft, mig Andréasé 8954 - 0,1 = 895,40 Ft, vagyis nyilvan & jar rosszabbul.



