I. megoldas. Megmutatjuk, hogy a terv nem hajthatd végre. Elég evégett tekinteni a tablazatnak egy 4 x 12-es
téglalapjat, vagyis 4 egymas alatti sordbol és 12 egymas utani oszlopabdl alakulé téglalapjat, s6t ebben is csak a
beirandé 2-es szamjegyeket. Foltessziik, hogy ezek beirhatok a kdvetelmények szerint.

Vagjunk ki egy atlatszatlan papirlapbol egy 3 x 4 mezényi téglalap alakt ablakot, helyezziik azt fekvs helyzetben a
tablazat bal fels6 sarkaba és jeloljiik a 4 lathato (3 mez6nyi magas) oszlopban allo 2-esek szamat rendre a, b, ¢, d-vel.
Igy az el6iras szerint

a+b+c+d=05,

tehat a, b, ¢, d koziil legalabb egynek legalabb 2 az értéke.

1. dbra

Az ablakot 1 oszloppal jobbra tolva balrél eltiinik a db 2-es, de ugyanennyi megjelenik a jobbrol kévetkezs oszlopban
(1. abra a) része). Ezt folytatva kapjuk, hogy a fels6 harom sor oszlopaiban a 2-esek szédma négytagt szakaszokban
ismétlgdik.

Megismételve eljarasunkat allo helyzetd ablakkal (1. dbra b) része), legyen az els6 3 lathato (4 mez6nyi magas)
oszlopban talalt 2-esek szama rendre e, f, g, igy

(1) e+ f+g=5,

és az ablakot 1-1 mez&nyivel jobbra tolva, a balrol elting 2-esek helyett minden lépésben ugyanannyit taldlunk az
Gjabb és Gjabb lathatova valé oszlopokban, tehat a 2-esek szam haromtagu szakaszokban ismétlsdik.
12 oszloppal jobbra lépve teljes szakasz fejezédik be a, b, ¢, d-b6l is, e, f, g-bdl is. Egymaés folé-ala irva oszloponként
az els6 harom, illetve az els6 négy sorban allé 2-es jegyek szamat:
a” b7 C7 d’ a” b7 C’ d7 a” b’ C’ d’
e, f, g e f g e f g e f g,
nyilvanvald, hogy az alsé szam sehol sem kisebb a {6l6tte allonal.
Marmost az e, f, g betiik mindegyike f6llép az a, b, ¢, d bettik mindegyike alatt, az utébbiak koziil viszont legalabb
az egyik legalabb 2, tehat e, f, g mindegyike legalabb 2. Igy pedig nem teljesiilhet (1); allitdsunkat bebizonyitottuk.

Bidsi Imre (Gy6r, Czuczor G. Bencés Gimn., II. o. t.)

II. megoldas. A tablazatban barhol valasztott 3 x 3 mezds négyzetet legalabb két oldala mentén lehet toldani
3 X 4-es, illetve 4 x 3-as téglalappa (2. adbra a) része), egy-egy 3 x l-es, illetve 1 x 3-as téglalappal. Mind a két
kis téglalapban ugyanaz a harom szdmjegy &ll valamilyen sorrendben, hiszen mind a két kis téglalap ugyanannak a
négyzetnek a szamjegykészletét egésziti ki az el6iras szerintire.

\

2a, 2b.

Ezek alapjan vizsgaljuk a 2b &bra vonalkazott részeivel egyidejiileg lefedhets, egymaéssal egyezd jegyek kapcsola-
tait (hiszen az allo téglalap kozvetitésével az abra két fekvs téglalapjaban is ugyanaz a harom jegy 4all valamilyen
sorrendben).
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3. dbra



Tegyiik ra a tablazatra a 3. abrat ugy, hogy az M mez6 egy 0 jegyre essék és A, K, S is fedjenek egy-egy jegyet.
Ha most a 2a &bra bal alsé 1 x 3-as téglalapjat egyméas utan a KLM, LM N, MNP mez6harmasra tesszik ré,
rendre kapjuk, hogy az ADG, a BEH, a CFJ mezéharmasokon van 0 jegy. Es mivel az A, C, R, N sarokmez&kkel
meghatarozott téglalapban egyiittvéve 3 db van, azért N, P, R egyikén sem 4&ll 0.

Masrészt a 2b dbra hal oldali fekvé téglalapjat a K LM mezSkre téve adodik, hogy a P, R, S mezSk egyikén 0
all. Ez az el6bbi eredmény alapjan csak S lehet. Eszerint amelyik sorban van 0, abban 4 mezdével jobbra lépve is 0-t
talalunk és kozben nincs 0; tovabba a tablazat hataratol elég tavol kijelolt 3 x 1-es és 1 x 3-as téglalapban legfoljebb
egy db 0 talalhato.

Az 1-esekre térve, nem fedhet L, M mindegyike 1-est, mert akkor A, D, G kozt is, B, E, H kozt is két-két 1-es
volna és a BPM cstcsu ablakban 6t 1-est latnéank. Hasonléan nem fedhet 1-eseket az L, N par sem, mert akkor a BH
oszlopban két, az AG, C'J oszlopokban egy-egy db 1-es lenne (L, illetve N miatt), és az ACRN ablakban legalabb 5
lenne.

Ezek szerint, ha M 1-est fed, de K, L, N, P egyike sem. akkor az ACJG négyzet mindharom oszlopaban egy-egy
db 1-es all, az ACRN ablakban pedig négy db, ezért R is 1-est fed, tehat az M soran végigmenve, az 1-esek harmasaval
ismétlédnek. Azt is kaptuk itt, hogy M, N, P, R oszlopaban van 1-es, igy minden oszlopban van, tehat minden sorban
is, hiszen tablazatunkat 90°-kal elforditva; oszlopai sorokka valnak és tulajdonsigai megmaradnak.

Végiil a 2-esekrol ezt kapjuk: nem fedhet K, L, M mindegyike 2-est, mert akkor mar az ACJG négyzet hat db-ot
tartalmaz belgle.

Eszerint ha egy sorban van 0 jegy, akkor a két legkozelebbi 0 kdzti harom hely valanelyikén van 1-es, de csak egyen.

A talalt szabalyszertségek sziikséges foltételei a tablazat kitolthetGségének. Legyen az i-edik sor olyan, amely
tartalmaz 0-okat (4 < ¢ < 50). Jelolhetjiik e 0-ok oszlopainak sorszamat igy: k, (k + 4), (k + 8), (k + 12),..., ahol
3 £ k £ 50. Akarhogy valasztjuk marmost az (i, k) és (i, k + 4) mezSk kozti 1-es oszlopanak sorszamaét, téle jobbra
haladva harmaséaval, el6bb - utébb olyan mezdre kellene irnunk 1-est ahol méar 0 &ll: ha 1-es all

az (i,k + 1)-en, akkor az (i, k + 4)-en is,
az (i, k + 2)-n, akkor az (i, k + 8)-on is,
az (i, k + 3)-on, akkor az (i, k+ 12)-n is,

Eszerint a kapott sziikséges foltételek kozt ellentmondas van, a tablazat kivant kitoltése lehetetlen.
Bagé Baldzs (Gyo6r, Révai M. Gimn., IL o. t.)

II1. megoldas. A II. megoldas szemléletes elemeire tamaszkodva vazolunk egy tovabbi modot arra, hogyan titkoz-
hetiink ellentmondasba az elrendezés folyaman.

Barmely 1 x 12-es téglalapban ugyanaz a szamjegykészlet 1ép fol, mint egy, az elGirdsban szerepld 4 x 3-as vagy
3 x 4-es ablakban. Ugyanis egy 1 x 12-es téglalap létrejon tgy, hogy egy 4 x 12-esbél elhagyunk egy 3 x 12-est, marpedig
a4 x 12-est 4 db 4 x 3-as ablak—és a benne levé jegykészlet — teszi ki, a 3 x 12-est pedig 3 db 3 x 4-es, tovabbéa mert
minden 1 x 12-es legalabb az egyik hosszabb oldala mentén kiegészitheté 4 x 12-essé (4. abra).
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4. dbra

Ugyanaz a jegykészlete a 4. dbra als6 savja harom egyforman vonalkizott [ x 3-as téglalapjanak is, a 2. abrarol
mondottak alapjan. Igy mindegyikben egy db 0 &ll-tehat az 1 x 12-es fehéren hagyott mezdire nem marad 0—, hiszen
kiilonben éppen a fehér mezékon allna a jegykészlet harom 0-ja, akkor pedig a 4 db 1-es nem lenne egyenlGen eloszthatd
a harom db 1 x 3-asba (sem az 5 db 2-es).

Kimondhatjuk ugyanezeket harom db olyan 1 x 12-es téglalapra is, amely az eddig tekintetbdl folfelé vagy lefelé
1 — —1 egységnyi eltolasokkal &ll els, és ezeknek is valaszthatjuk a vonalkazott 1 x 3-asokbol eredd részeit. Ekkor
pedig az egymas f6lotti 4 — —4 db 1 x 3-asbdl alakul6 4 x 3 -as ablakokban 4 — —4 db 0 lenne, ellentétben a feladat
kovetelményével.

Megjegyzés. Az 1x12-es téglalaprol mondottak azt is jelentik, hogy minden sorban és oszlopban el kellene fordulnia
mindegyikféle szamjegynek.



