Ha a = 0, akkor vagy = = 0 és y tetsz6leges szam, vagy y = 0 és x tetsz6leges. Mindkét esetben csak akkor
van megoldasa a rendszernek, ha b is 0, és ekkor végtelen sok megoldas van. Hasonléan b = 0, a # 0 esetében sincs
hatarozott megoldéas. A tovabbiakban feltessziik, hogy a, b egyike sem 0, ekkor sem x, sem y nem lehet 0.

z-et kikiiszobolhetnénk, ha kitevGje a két egyenletben egyenls volna. Ezt viszont elérhetjiik, ha egyenleteinket
hatvanyozzuk, hiszen igy z kitevGje (1) egymés utani hatvanyaiban 2, 4, 6, 8, 10, 12, ... lenne, (2) hatvanyaiban
5, 10, 15, ..., és ¢ két sorozatnak van kozos eleme, a 10.

A (1) egyenletet négyzetre, a (2)-t 6todik hatvanyra emelve

2103 — 2
I10y35 -5,
és az utobbit az elGbbivel elosztva
b5
(3) Y= ;

x meghatarozasa céljara hasonloan (1)-et a 7., (2)-t a 17. hatvanyra emelve, majd osztva

a? I35y119

(4) piT gyt

Visszahelyettesitve (3)-at és (4)-et (1)-be és (2)-be, latjuk, hogy megkaptuk a megoldast.

Megjegyzések. 1. Matematikai szempontbol szebb lett volna z-et tgy szamitani, hogy (3)-at (1) és (2) valamelyikébe
helyettesitve képeziink z-re egyismeretlenes egyenletet. Ha (2)-be irjuk be:
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és az ellenérzd behelyettesités adja, hogy csak a felsé elGjel felel meg.

Ha maér szoba jottek elGjelek, jo lesz kimondani, hogy (3) és (4) az a és b elGjelére valo barmilyen korlatozas nélkiil
érvényes (csak 0 nem lehet egyikiik sem). (3) szerint y ugyanolyan elGjeld, mint b — ez mar a (2)-bdl is kdnnyen lathato
—, (4) szerint pedig = akkor és csak akkor pozitiv, ha a és b egyezs elGjeliiek, viszont negativ, ha ellentétes elGjeltek.
(Az utobbi (1)-bél is kimondhaté: « > 0, ha a és y egyezs jeltek.)

2. Tébben ramutattak, hogy ugyanezzel a gondolatmenettel oldhaté meg az

z°y® = a, 2y’ = b

egyenletrendszer, ahol a # 0, b # 0, és ¢, d, e, f olyan természetes szamok, amelyekre |cf — de|] = 1. Ez helyes,
de altaldban valo kimondasa igy mégsem célszerd, inkabb mindjart tetszéleges c¢f — de = g # 0 esetére a kovetkezs

alakban:
o[ = o lyl = { ”
o b yI= a¢l|’

és — paros g esetén — az elGjelek kiilon &llapitandék meg.
3. Akik mér megismerkedtek a logaritmus fogalméval és azonossagaival, azok ennek felhasznalasaval is megoldhatjak
az egyenletrendszert. Logaritméalva az (1) és (2) egyenletet, az

Slgx +17lgy =1ga
2lgx + Tlgy =1gb

egyenletrendszerhez jutunk, ami lg x-re és lg y-ra els6fokt egyenletrendszer. Most azonban fel kell tenniink, hogy a és
b mindegyike pozitiv szdm, amib6l kovetkezik, hogy = és y is pozitiv.

(Ha a és b kozt negativ is van, akkor a és b abszolut értékébdl x és y abszolut értékét szamithatjuk ki, elGjeliiket
pedig a fentebbi meggondolassal allapithatjuk meg.)



