a) Jeloljiik a 200, a 100, az 50, a 20, a 10 filléres érmeéket, esetenként értékiiket is, rendre K, S, O, H, T betiivel,
ekkor egy-két egyszert felvaltas igy irhato: 500 = 2K + S = 55 = 100, egy a kovetelménynek megfelels felvaltas:
35 + 20+ 4H + 2T. A felvaltasokat a kémiai képletek mintajara még rovidebben fogjuk irni, az elbbieket pl. igy:
K58, S5, Ovg, S30oH,T>. Nevezziik tovabba a cserébe adott pénzdarabok halmazanak azt a részét, amely teljesiti a
kovetelményt, kdteles résznek, a tovabbit szabad résznek; ekkor a legutobbi példa négyféleképpen is bonthatéd koteles
és szabad részre:

S3O0oH Ty = (SOH)y + SHoTy = (SOT)y + SHy = (SHT )y + SOyHy = (OHT )5 + S3Ho.
b) A koteles rész 5-féleképpen allithato Ossze:
I. (KHT)y, 1. (SOH)y, 1IL (SOT)y, 1IV.(SHT)s, V. (OHT),,

ugyanis K mellett sem S, sem O nem léphet £6] benne, a tobbi 4-féle érmébdl pedig egyet-egyet rendre kihagyva kapjuk
a koteles rész hatra levs négy Osszeéllitasi modjat. A megfelel§ szabad részek értéke fillérben rendre:

I. 40, IIL. 160, III. 180, IV. 240, V. 340,

és az eseteken végigmenve azt fogjuk meghatarozni, hogy ezeket rendre hany kiilonbdz6 modon lehet Osszeallitani.
E szamokat Gsszeadva a megfelels felvaltasok keresett szamanal tobbet kapunk, mert — mint fent lattuk — vannak
a (SOHT), részt tartalmazo felvéaltasok is —, de mas 4 féle valtopénzbol mér nem adhatunk 2 — 2 db-ot az 5 Ft-
osért. A mondott sszegben az ilyen felvaltasokat az utols6 4 moéd mindegyikénél beszamitjuk. Ezért a (SOH T), részt
tartalmazo felvaltasok szamanak 3-szorosat majd vissza kell venniink az 6sszegbdl.

K-érmét csak a IV. és V. szabad rész elGallitasaban hasznalhatunk, de csak 1-et—1-et. Latni fogjuk, hogy célszerd
lesz ezeket az eseteket eszerint kettévalasztani, legyen IV. és V. az, amiben nem szerepel K, ha pedig K-t is hasznalunk,
akkor a

VI. K(SHT)a, VIL. K(OHT),

részen feliil elGallitando6 (szabad) rész értéke fillerben
VI. 40, VII. 140.

A legutobbi szém (a 140) elGallitasi modjainak szama hasonloan egyszersmind a (SOHT), részt tartalmazo felval-
tasok szamat is megadja. Jeloljik fn-nel 10n fillér olyan kifizetéseinek szamat (n természetes szam vagy 0), mely csak
S, O, H, T érmekbdl all, ekkor az eddigiek szerint feladatunk kérdésére a valaszt a kovetkezd szam adja meg:

(1) f=(fa+ fiec + fis + foa + foa + fa+ f1a) — 3fra =
=2fs —2f1a+ fi6 + fis + foa + f34.

Itt fy = 3, mert csak H és T jon szoba, és H-bol 2-t, vagy 1-et vehetiink vagy egyet sem. Erdemes lesz e
meggondolasunk eredményét altalanosabban kimondani: csak H és T darabokban 10m fillért (ahol m nem-negativ
egeész)

= [3]+
Im B +
-féleképpen fizethetiink ki, ahol a szogletes zarojel azt jelenti, hogy a benne 4ll6 szam egész részét kell venniink, pl.

9
10m = 90 esetében g9 = [5} + 1 =5, aszerint, hogy H-bél 4, 3, 2, 1, 0 darabot adunk. Més széval g, a

(2) 2 +y=m

egyenlet megoldasainak szdma nem-negativ egész szdmokban, x a H, y a T darabok szama.

Ebben az alakban a tovabbi f,, értékek meghatarozasa soran is felhasznalhatjuk eredményiinket, amikor mar O és
S darabok is szoba jonnek, annak alapjan, hogy az S : O értékarany ugyantugy 2, mint a H : T arany. Ezt fs4 esetében
mutatjuk be, a tovabbi f, értékek esete hasonlo, csak rovidebb a szamitas. Bontsuk 340-et egy 50-nel oszthatd részre
és maradékra:

340 = 300+ 40 =250+ 90 = ... = 50 + 290 = 0 + 340, altalaban
1
340 = 50m’ + 10m, % =b5m’ +m,

ahol m’ és m nem negativ egészek, és irjuk el6, hogy az 50-nel oszthat6 részt csak_.S’ és O érmékkel fizethetjiik. Ekkor
ennek a résznek a kifizetéseit ismét (2) megoldasai adjak, ha = az S, y pedig az O darabok szama. Végigmenve az

m = 6, 5 4, 3,2 1, 0
m= 4, 9, 14, 19, 24, 29, 34



értékparokon, sorra vessziik 340 filler minden kivant (vagyis K nélkiili) kifizetését és mindegyiket csak egyszer. Es
mivel az 50-nel oszthaté rész minden ilyen kifizetését 6ssze kell kapcsolnunk a tovabbi rész minden lehetd kifizetésével,
azért

f34 = 9694 + 9599 + gag1a + g3g1o + g2gos + 91929 + gogs4 =
=4-34+3-5+3-842-104+2-134+1-154+1-18 =130.

Hasonloan f14 = 19, f16 = 25, fis = 31, fo4 = 58, és mindezekkel (1) alapjan
f=212.

Ennyi kiilonb6z6 modon valthato fel egy 5 Ft-os érme a megengedett érmékre, a kiegészité kovetelmény megtartasa
mellett.
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