1. Az A, B, C alappontok egyenranguak, mégha a latoszogek megadasaban a PC félegyenes kétszer szerepel is PA és
P B egyszeri szereplésével szemben. Ugyanis a terepen ott allva, latjuk P helyzetét az ABC haromszoghtz viszonyitva,
és a és 8 kapcsolatat az AB oldal 180°-nal nem nagyobb APB< = ~ latoszogével. A haromszog belsejében és az
oldalszakaszain lev6 pontokban e 3 latoszog Osszege 360°. (P-t az A, B, C pontoktol természetesen kiilonbozonek
tekintjiik.) Ha pedig P kiviil van a haromsz6gon, akkor valamelyik két latoszog Osszege egyenls a harmadikkal, akar
a haromszog valamelyik szogének a csicstartoméanyaban fekszik P, akar valamelyik oldalszakasszal szomszédos un.
serpenyStartomanyokban. Ezekben a helyzetekben tehat valaszhatjuk tgy az alappontok és a megfelels latoszogek
bettizését, hogy a + 8 = 7 legyen; méas szoval: hogy C benne legyen a 180°-nél kisebb APB szdgtartomanyban.
Tovabba mindegyik abrankon ugy valasztottuk a bettizést, hogy a PA félegyenest negativ, PB-t pedig pozitiv irdnyt
és a, ill. B Abszolut értéki elforditas vigye at a PC félegyenesbe.

Bizonyitasunkat 3 részben végezziik az AB, BC, C A egyenesekkel felosztott sik emlitett 3-féle tartomanya szerint.

2. Legyen el6szor P az ABC héaromszdg belsejében, ekkor 180° < a + 8 < 360°, és természetesen P’ az A'B'C’
haromszogben lesz (1. abra).

1. dbra

Amikor az A’'B’ félegyenest A’ koriil és a B'A’ félegyenest B’ koriil elforditjuk, a —180° < —a < 0° illetve
0° < B < 180° szoggel, ezek az A’ B’ egyenesnek azon a partjan haladnak, amelyikben C’ van (és P’ lesz), és ekdzben
talfordulnak azon a helyzeten, amelyben parhuzamosak egymaéssal. Igy a kivant @' metszéspontot a visszafelé valo
meghosszabbitasaik hatarozzak meg, vagyis Q" az A’B’ egyenesnek C’-t nem tartalmazé partjan adodik. Az A’B'Q’
haromszog elss két csticsanal rendre 180° — 3, 180° — o nagysagu szog van, igy Q'-nél:

B'Q'A'q =180° — (360° — B —a) = a + 8 — 180° = (360° — ) — 180° = 180° — v = 180° — A’P'B'«.

Ezek szerint az A'Q' B’ P’ négyszog konvex hurnégyszog, P’ valoban rajta van az A’, B', Q' pontokkal meghatarozott
k' koron, ami az llitas elsS része.

Tovéabba Q'P'B'<« = Q'A'B'<c = 180° — 3, ami kiegészits szoge a mért B’ P'C'< = B-nak, tehat a Q'C’ egyenes
valoban atmegy P’-n, és ez az 4llitas mésodik része.

3. Ha P a C-nél levs cstcsszogtartomanyban van, akkor P’ és C’ ismét az A’ B’ egyenesnek ugyanazon a partjan
vannak, mésrészt 0° < o+ 8 < 180° (2. &bra).



2. dabra

Emiatt az elfordulé félegyenesek A’ B'-nek C’-t nem tartalmazé partjan haladnak, és Q' is a ttlsé parton keletkezik:
A'Q'B'< = 180° — (a+ ) = 180° — A'P'B'<,

P’ ismét az A’ B'Q’ = k' koron van, mésrészt Q' P'B'< = Q' A’ B’ < = 3, tehat P-bol Q-t a C mogott latjuk. Az llitas
ekkor is helyes.

4. Utobbi felvételiinkbél C-nek a PC' félegyenesen valé kell§ tavolitasaval kiadédik az a helyzettipus, hogy P az
AB oldallal szomszédos serpeny6tartoméanyban van (2. abra, C; és C5), meggondolasunk erre a helyzetre is bizonyitja
az allitast. Ugyszintén arra a helyzetre is, amelyben a 3 alappont egy egyenesen van; ekkor betiizési megallapodasunk
szerint C% az A’ B’ szakasz belsé pontja.

5. Mindegyik attekintett helyzetben a Q' pont és az A’ B'Q’ kor egyértelmiien létrejon, és ez all az els6 két helyzetben
a Q'C’ egyenesre is, mert meghatéarozé pontjai A’ B’-nek két kiilonboz6 partjan vannak. A legutobbi helyzetben is csak
abban a kivételes esetben vélik hatarozatlanna a Q'C’ egyenes, ha Q' éppen azonosnak adédik C’-vel. Ekkor P’ az
A'B'Q’ = A'B'C’ haromszdg koriilirt korén van, és természetesen a terepen P az ABC haromszog ko koriilirt korén.
Ezt a ko kort a geodéziai gyakorlatban roviden wveszélyes kdrnek nevezik, ami pontosabban ezt jelenti: barmely A,
B, C pontharmas hasznélhatatlan a koréje irt kéron levs pontok helyzetének meghatarozasara szerkesztésiink, vagyis
a hatrametszés vizsgalt modositasa mellett. Ha A’, B’, C egy egyenesen vannak, akkor maga ez az egyenes veszi
at a veszélyes kor szerepét — ez C-nek az AB egyeneshez vald fokozatos kozelitésével lathatdo —, ennek pontjaira
és (3 érteke 0° vagy az egyiké 180°, és ebbdl sem hatarozhatéo meg P’ helyzete. (Gyakorlatilag a veszélyes korhoz a
serpenyGtartomanyokban kozel fekvé pontok meghatarozisa is pontatlan, mert Q' kizel adodik C’-hoz.)

Eredményiinkbdl tiistént latjuk, hogy a veszélyes kor pontjai az eredeti szerkesztéssel sem hatarozhaték meg, hiszen
minden ilyen pontra az A'C’-hez tartozé a nyilast és a B’C’-hez tartozoé S nyilasu latokorivek kdzéppontjai egybeesnek,
a két korivnek A’ B’ részive kozos. Es forditva: ha P nincs rajta a veszélyes koron, akkor a két iv kozéppontja kiilonbozé
és -6l kiilonbozo kozos pontjuk meghatérozza P'-t.

6. Eddig figyelmen kiviil hagytunk két speciélis helyzetet: ha o+ 8 = 180°, és azt is, ha a és 3 egyike 0°; pl. « = 0°
azt jelenti, hogy P az AC oldal valamelyik meghosszabbitasan van. Eszerint oo+ 8 = 180° mellett v és 5 egyike sem 0,
ekkor pedig P az AB szakaszon van. Igy mindkét esetben az eredeti szerkesztésbol elég hasznalni a 3 nyilasa korivet.
(Realis felvételben természetesen 8 > B’ A'C’'<, 3. abra, illetve 3 < B'A’C’<, 4. abra.) — A bizonyitott eljarasban a 3.
abran Q' eleve nem jdhet létre, viszont C’ P’ parhuzamos az A’ B’-nek A’ koriil 8 szdggel elforditott allasaval; a 4. abra
helyzetében Q" azonosnak adodik A’-vel, a segédkdr hatarozatlan, a szabaly — csak a bet{it nézve — nem hasznalhato.
(Ha viszont hatératmenettel az A" koriil 3 szoggel elforditott egyenest érints és B’-n atmend kort vessziik segédkornek,
az eljaras érvényes marad.)




3. dbra

4. dbra

7. Konnyd mindezek utan belatni, hogy az alappontok és a latoszogek tetszbleges betiizése esetén is érvényes a
szerkeszt6 eljaras és a mértani hely megallapitasa.

Megjegyzés. Az eljaras lényege az, hogy az alapelvben 2 korrel végzett szerkesztés helyett célhoz ériink csupan 1
korrel; igaz viszont, hogy 3 egyenest kell rajzolnunk. Ez mégis konnyebb. — A vizsgalt eljarast a geodéziaban Colin-féle
szerkesztésnek nevezik.



