I. megoldas. A negyedik szam paros, ezért a harmadik paratlan, tehat 5-re végzédik, igy szamaink utolséd jegye
rendre 3, 4, 5, 6, és benniik a kdvetelmény szerint a magasabb értékd helyeken is csak ez a négyféle szamjegy fordulhat
elé.

Mivel a negyedik szam oszthatd 4-gyel és egyes értékid szamjegye 6-os, ezért a tizes értékd jegye paratlan, tehat
vagy 5-0s, vagy 3-as. Igy a szamnégyest a kovetkez6 két alak valamelyike adja meg:

A: 100k + 33, 100k + 34, 100k + 35, 100k + 36,
B: 100m + 53, 100m + 54, 100m + 55, 100m + 56,

ahol k és m alkalmas egészek. Célszeriibbnek latszik az els6 alak, mert 33 oszthato 11-gyel, eszerint olyan k-t keresiink,
amely 11-gyel oszthatd, a jegyei a 3, 4, 5, 6 jegyek koziil valok, tovabba amelyre
100k + 34 = 98k + 35 + 2k — 1, azaz r=2k-1
oszthatd 7-tel. Mivel k egy 11n alakt szam, azért
x=2k—-1=22n—1=2In+ (n—1),

ez akkor oszthato 7-tel, ha (n—1) oszthatod 7-tel. A 11n szorzést a szokasos séma szerint elvégezve, azaz k-t k = 10n—+n
alakra hozva latjuk, hogy n elsé és utolso jegye ugyancsak a keresett 3, 4, 5, 6 jegyek koziil valo. Igy n nem lehet
egyjegyt, mert (n — 1) nem oszthato 7-tel az n = 3, 4, 5, 6 szamokra. Kétjegyt sem lehet n, mert ekkor k kozépsd
jegye egyenld n elsd és utolso jegyének az Osszegével, erre a jegyre itt csak 3 + 3 = 6 jon szoba, és ekkor n = 33 volna,
amire (n — 1) nem oszthato 7-tel.
Ha n haromjegyt, mondjuk
n = 100a + 100 + ¢,

akkor a és c a 3, 4, 5, 6 jegyek koziil valo, és azt, hogy 11n jegyei is ezek koziil valok legyenek, ugy biztosithatjuk
legegyszertibben, hogy b értékét 0-nak vélasztjuk. Az a = 3 vélasztas mellett az (n — 1)-re adodo 302, 303, 304, 305
szamok egyike sem oszthato 7-tel. Az a = 4 értékhez tartozd 402, 403, 404, 405 szamok kozott sincs 7-tel oszthatd, de
az 502, 503, 504, 505 kozott mar van: az (n — 1) = 504 szam. Ennek az

n = 509, k = 5555

paraméterpdr, és az
555 533, 555 534, 555 535, 555 536

szamnégyes felel meg, melyrél a kivant oszthatosagok egy kivételével azonnal latszanak. A nem trivialis oszthatosag
is teljesiil: 555 534 : 7 =79 362.

Megjegyzés. A kapott szamnégyes nem a legkisebb. Az A tipusuak kozott kisebb szam a 355 333 kezdGszadmu négyes.

II. megoldas. Most B tipust szamneégyest keresiink (lasd fent). Nem lehet m egyjegyd szam, mert 353, 453, 553
és 653 egyike sem oszthato 11-gyel.
Kétjegyi sem lehet m, ugyanis m = 10D + C esetében az els6 szam igy alakithato:

100m + 53 = 11(91D + 9C + 5) + (C — D — 2),

itt a megengedett jegyek mellett C' — D értéke +3 és —3 kozti szam, tehdt csak C — D = 2, azaz D = C — 2 esetén
all be a 11-gyel val6 oszthatésag. Azonban a 100m + 54 szam sem C = 5 és D = 3 esetében, sem C' =6 és D = 4
esetében nem tobbszorose a 7-nek.

Haromjegyd m-mel viszont sikeres a probalkozéas. Ugyanis m = 100E + 10D + C' mellett az els§ szam:

100m + 53 = 11(909E + 91D +9C + 5) + (E+ C — 2 — D).
Itt a méasodik tag korlatai:

E+C—-2-D2>3+3-2-6=-26s
E+C-2-D<6+6-2-3="7,

koztiik csak a 0 tobbszordse a 11-nek, ez a tag tehéat csak dgy oszthatd 11-gyel, ha
(1) E+C-2-D=0, D=FE+C-2.
Masreészt ekkor a masodik szam

100m + 54 = 7(1428E + 143D 4 14C + 8) + (4E — D +2C — 2),



itt a masodik tag (1) felhasznalasaval 3E + C, ami 12 és 24 kozti érték, oszthatd 7-tel, ha 3B+ C = 14, C =5 és
E =3, ami (1)-b6l D = 6-ra vezet. Valoban, a

36 553, 36 554, 36 555, 36 556

szamnégyes megfelel mindegyik feltételnek. Ezzel eleget tettiink a feladat kovetelésének.

Megjegyzés. Konnyt belatni, hogy 4j megfelel§ szamnégyest kapunk, ha a talaltak elé irjuk 77-nek olyan t6bbszo-
rosét, amely csak a 3, 4, 5, 6 szamjegyeket tartalmazza. Ilyenek négy és 6t jeggyel (szorzotablazatbol):

3465, 4466, 4543, 5544, 6545, ill.
35343, 36344, 45353, 46 354, 55363, 56 364,

hat jeggyel pedig barmely FGHFGH szém, hiszen ez 1001 - FGH = 77 - 13- FGH. (A négy- és otjegytek kozt is
vannak 1001, ill. 10 010 kiilonbségi parok.)



