1. Tekintsiik az ApA; ... Ag = Sio szabalyos tizsz6g barmelyik A, A; = d(j > ¢) atlojat. Ennek f felez merdlegese
dtmegy az Sig koré irt k kor O kozéppontjan, igy az f-re vald tiikrozés dnmagédba viszi at k-t, azt értve ezen, hogy
k pontjait paronként egymasba viszi at, k és f kdzos pontjai pedig helyben maradnak; a parokat 6sszekotd szakaszok
merGlegesek f-re. Ilyen par A;, Aj; is, ezért a tiikrozés Sig-et is 6nmagaba viszi at, és Sig-nek tovabbi 8 cstcsa is
legalabb 3 ilyen péarba kapcsolodik, koziiliik legfeljebb 2 par alkotja Sig-nek egy-egy oldalat, igy mindenesetre marad
Sio-nek A;Aj-vel parhuzamosan legalabb 1 (szoros értelemben vett) atloja, amint a feladat allitja.

Amennyiben k és f kozos pontjai maguk is cstcsai Sig-nek (la. abra), akkor a koztiik levd szakasz mindjart
egy, a d-re meréleges atlo; ha pedig f nem atlé (1b. abra), akkor f oldalfelez6 merclegese Sip-nek (mert masféle
szimmetriatengelye nincs a tizszognek), van tehat S1p-nek két oldala, mely f-re merdleges. Ezek végpontjai téglalapot
hataroznak meg — hiszen az O koriili 180°-o0s elforditas is dnmagaba viszi at a tizszoget — és a téglalap tovabbi két
oldala a d-re merGleges atl6. Ezzel az allitasokat bebizonyitottuk.
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2. Az el6bbi meggondolasbol adodik, hogy f akkor és csak akkor atloja a tizszognek, ha a d-nek egyik partjan levé
tizszogestcsok k szama paratlan (és ekkor a méasik partjan levs cstucsok 8 — k szama is paratlan, (la. abra). Ilyenkor
az f-en kiviil all6 8 cstcs 4 db d-irdnytu atlot alkot, tehat a d-vel parhuzamos, téle kiilonb6z6 atlok szama 3. A d-re
merGleges atlok g kozos felez merdlegese viszont oldalfelezs (parhuzamos d-vel), erre vonatkozoan a 10 cstcs 5 part
alkot, koziiliikk 2 par a tizszog egy-egy oldala, igy paratlan k szadm esetén a d-re mergleges atlok szadma ugyancsak 3.

Hasonléan f akkor és csak akkor oldalfelezs, ha k paros, ekkor d-vel parhuzamosan 2 4tl6 halad, ra merglegesen
pedig 4 (1b. abra).

3. A 2 egységnyi AgAs atmérst a ra merdlegesen allo 4 atlo 5 részre osztja (2. abra), kozilik ketts-kettd a szimmetria
folytan egyenls egymassal, a k6zépss pedig Sipo-nek vele parhuzamos As As = aig oldalaval egyenld, ami a kittizéskor
idézett 1766. feladat] szerint

A, — A,

ByB; = 25sin 18° =

-1
“52 (= 0,618);

hiszen OAs A3 egyenls szari haromszog, és a szérai kozti szog 360° : 10 = 36°.

K. M. L. 43 (1971) 15. oldal.



Az ApAs tengelyre tiikros Ax A7, AgAs, valamint Ay Ag, AgAs atloparok a tengelyen metszik egymast, a kertileti
szogek tétele alapjan a jelolt szogek egyenldk, igy az OC As és C'Ag A1 haromszogek egyenls szartak, ezért

oC = 2032 = B3Bg = a10,

CAy 1-0C 3-+5

Bido == 2

(= 0,382),

végiil
B 00  CAy OAy 1
ByBy = BsC+ CBy = > + 5 — 3 — 3

Megjegyzések. 1. A d-vel parhuzamos atlo létezésének bizonyitasara egyszerid Gtletnek igérkezik ez: tiikrozzik a
d = A;A; atlot O-ra, ekkor az A; Al tiikorkép is 4tl6 és parhuzamos d-vel. Igy azonban kiilén bizonyitésra van sziikség
arra az esetre, ha d éppen atmérs, hiszen ekkor a tiikkorkép azonos d-vel.

Az A;Aj-re merdleges atloként pedig A; A)-re kézenfekvs ramutatni. De itt is marad potolni valo: A’ azonos A;-vel,
ha d atmérd; lehet tovabba A; A’ oldala is a tizszognek.

2. Az allitas és fenti bizonyitasunk érvényes minden 4n és (4n + 2) oldala szabalyos sokszogre, ha n > 2. (A
bizonyitas a 4n oldalszdm esetén kissé modosul.)



