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I. megoldas. 1. A foltevés szerint — = 7 Jeloljiik a kozos értékiik tovabb nem egyszerisithets alakjat —vel, vagyis
c v

u és v egymashoz képest relativ prim természetes szamok (nincs 1-nél nagyobb k6z6s osztojuk). Ekkor van olyan j és
k természetes szam (amivel egyszertsitettiink), hogy

a=ju, c=jv, d=ku, b=kov.

Eszerint pedig
a+b+ect+d=jut+v)+k(v+u)=(G+Ek)(u+tv),

Osszetett szam, hiszen mindkét tényezs értéke legalabb 2. Ezzel bebizonyitottuk, hogy ha ab = cd, akkor a +b+c+d
Osszetett szam.

Ebbél kovetkezik, hogy ha x, y, u, v olyan természetes szamok, amelyekre xy = uv, és n tetsz6leges természetes
szam, akkor (2" +y" +u" +v") Gsszetett szam (ami n = 2 mellett feladatunk még be nem bizonyitott allitasat jelenti).
Valoban, ha zy = uv, akkor 2™y" = u™v", tehat az a = 2", b = y", ¢ = u", d = v" szamokra alkalmazhat6 az el6z6
allitas, és ez éppen azt jelenti, hogy (2" + y" + u" + v") Osszetett szam.
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II. megoldas a feladat elsg allitasara. Szorozzuk az s = a + b + ¢ + d szamot a-val, és helyettesitsiik a szorzat
maéasodik tagjat a foltevés alapjan:

as = a* + cd + ac+ ad = ala + ¢) + d(c + a) = (a + ¢)(a + d).

Ha s torzsszam volna, akkor a jobb oldalon legaldbb az egyik tényezének osztdja volna[] Ez azonban lehetetlen, mert
mindkét tényezd kisebb, mint s.

'Ha eqy szorzatl oszthato egy torzsszammoal, akkor a szorzatnak legaldbb egyik tényezdje oszthato ezzel a térzsszammal. E tétel bizonyitasa
— valamint a kozben felhasznalt tételeké — megtaldlhatd pl. a kovetkezd Kozépiskolai Szakkori Fiizetben: Farago Ldszlo: A szamelmélet
elemei. Tankonyvkiad6, Budapest, 1954. 22. oldal.



