1. Ismeretes, hogy hegyesszogl haromszogben a talpponti haromszog bels6 szogfelezsi rendre azonosak az eredeti
haromszog magassagvonalaval. (Ez kovetkezik példaul abbol, hogy a haromszog magassagpontjat M-mel jelolve,

AByCo<t = AMCy<t = AgMC< = AgByC«,

mert a kozéps6 két szoget ugyanaz a két egyenes hatarozza meg, az els és utolsé egyenlGség pedig abbol kovetkezik,
hogy az AM, illetve CM szakasz a By, Cy, illetve Ay, By pontokbol derékszog alatt latszik, tehat Ag, Bo, M, Cy,
illetve Ao, C, By, M egy-egy korén vannak.)
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Rajzoljuk meg az AgBy szakasz feletti k& Thalész-kort (kézéppontja C7). A C pont ebben nincs benne, mert C-
b6l AgBy hegyesszog alatt latszik. Emiatt k metszi a BoC' szakaszt, jeloljiik a metszéspontot D-vel. Igy a BoC1D
haromszoghen BoCy = DCy és a C1 DBy és DByCy szogek egyenlSk. Az utdbbi viszont — mint lattuk — egyenld
a CyoBoA szoggel. Egyezs ezeknek a szogeknek a forgasi iranya is (az dbran mindegyiké megegyezik az 6ramutatod
jarasaval), tehat C1 D parhuzamos ByCy-lal, és igy atmegy Bi-en.

Ezzel tulajdonképpen azt lattuk be, hogy a B1C egyenest a Ci-tul épp az Ay By szakasz felével kell meghosszab-
bitani, hogy az ABC haromszog hatarara — jelen esetben az AC szakaszra — érjiink.

Eddigi meggondolasainkat elmondhatjuk bettik nélkiil is: azt kaptuk, hogy egy hegyesszogi haromszog talpponti
haromszogének barmelyik kdzépvonalat a talpponti haromszog barmelyik felezett oldalan tul épp az illet oldal felével
kell megtoldani, hogy az eredeti hdromszog hatarara jussunk. Ha tehat egy kozépvonalat mindkét irdnyban megtoldunk,
akkor a teljes szakasznak a részei — azaz a kozépvonal egyenesébdl az eredeti haromszogbe esé darabnak a részei —
rendre egyenl6k a talpponti haromszog egy-egy oldalanak a felével, és a teljes szakasz hossza egyenls a talpponti
haromszog félkeriiletével. Ezzel a feladat allitdsanak a bizonyitasan tal azt is meghataroztuk, mekkorak a szoban forgo
szakaszok.

2. Ratériink a feladat kérdésének a vizsgélatara. Jeloljiik egy tetszoleges tompaszogi haromszog tompaszogénél levs
csucsat, M-mel, a masik két csacsot A-val és B-vel, a haromszog magassagpontjat C-vel. Ekkor az ABC haromszog
hegyesszogi, és a talpponti haromszoge azonos ABM talpponti haromszogével. Jeloljik ennek a cstcsait tovabbra
is Ap-lal, By-lal, Cy-lal, az AgBoCy haromszog oldalfelez pontjait rendre A;-gyel, Bi-gyel, C1-gyel, az Ay By feletti
Thalész-kort k-val.

Mivel az AgBy szakasz M-bdl tompaszog alatt, B-bol pedig hegyesszog alatt latszik, azért M a k belsejében, B
pedig a k-n kiviil van, tehat k metszi a BM szakaszt, jeloljiik a metszéspontot E-vel. Ez a mér hasznélt D-vel szemkdozti
pontja k-nak, mert BoB_1 ByC, emiatt E is rajta van a B1C1 egyenesen. Ha tehat egy hegyesszogi haromszog talpponti
haromszogének a kozépvonalara visszafelé mérjiik fel az oldal felét, az eredeti haromsz6g magassagvonalara jutunk.
(Ez igy egy kicsit pontatlan: hogy melyik magassagvonalra, az abbol hatarozhaté meg, hogy a valasztott kbzépvonal,
a felmért oldal és a magassagvonal az eredeti haromszog kiilonb6z8 cstcsaihoz tartozik.)

Ezek szerint a C1B; félegyenesre az AgBy oldal felét mérve a BBy magassagvonalra jutunk, a Bi-en tali meg-
hosszabbitasra pedig az AqCy felét mérve az AB oldalra jutunk, tehat a B1Cy egyenesnek az ABM haromszogbe ess
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szakasza egyenls 3 (ApCo + CoBy — BoAp)-lal. Hasonléan lathato, hogy ennyivel egyenlsk az Ay B, A1C; egyene-

sek ABM-beli szakaszai is, tehéat a feladat eredeti allitdsa tompaszogi haromszogre valtoztatas nélkiil igaz, csak az
altalunk a szakaszok kozos értékérsl adott kiegészitést kell modositani.



