Jeloljiik c-vel a (2)-ben szerepld hanyadosok kozos értékét, ekkor
Ty =cx1, 33 =C’w1, T4 =2y,

Mivel (1)-ben x csak paros kitev6ji hatvanyon szerepel, azért az x; gyokkel egyiitt (—x1) is kielégiti az egyenletet.
Emiatt cxi, ¢z, és >z, valamelyike egyenls (—z;)-gyel. Mivel z; # 0 — kiilonben a (2)-beli elsé hanyadosnak
nem volna értelme —, ezért c-nek valamelyik hatvanya (—1), ebb6l ¢ = —1 kovetkezik, mert méas valos szdmnak nem
hatvanya a (—1). Eszerint az egyenlet gyokeire teljesiil

T = —To = X3 = —I4.
Igy a gyokok négyzetére felirt
(3) v +py+q=0
maésodfoki egyenletnek ,’E% kétszeres gyoke, ami akkor és csakis akkor teljesiil, ha (3) diszkriminansa 0, azaz
p? = 4q.
Ebb6l 23 = —p/2, s mivel z; valos szam,

—g > 0, azaz p<O0

kovetkezik. E feltételek teljesiilése esetén az eredeti egyenlet
2 2
x4+px2+% =0, azaz ($2+§> =0

alaku. Mivel itt p negativ, azért az egyenlet gyokei a kivant sorrendben
o= )-L m=—-L ay=-E a=—)-L
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Megjegyzés. A feladat altalanositasa: legyen a vizsgalt egyenlet

tehat (2) valoban teljesil,

2n—2 4

2" + pra oot Pa12® +pp =0,

és azt kivanjuk, hogy gyokeire teljesiiljon:

L2 T3 _ Ton
1 T2 Ton—1
Innen a gyokokre
ry, cxry, g, ..., Al

adodik, ahol z7 # 0 és ¢ # 0. A fentihez hasonléan belathatod, hogy ¢ = —1, igy pedig az egyenletnek 1 is, (—x1) is
n-szeres gyoke. Ez azt jelenti, hogy az egyenlet bal oldalan

(z? —a?)"

all, ebbdl pedig az egyiitthatok konnyen meghatarozhatok.



