A B;, Cs pontok rajta vannak a keresett haromszognek az AB oldallal parhuzamos c¢; kézépvonalan, tehat a B1Cs
egyenesre Co-ben allitott mergleges a hdromszognek a C' csicsboél indulé m,. magassagegyenese. Ezen lesz rajta C' és
a magassagnak az AB oldalegyenesen levs Cj talppontja (1. dbra).

Az Ag talppont rajta van az AC oldal mint atmérg folé irt k& Thalész-koéron, melynek koézéppontja Bi. Ebbol k
megrajzolhato, rajta lesznek az A, C cstcsok és a mar mondott Cy talppont.

Marmost m, és k két metszéspontjanak egyikét C, mésikat Cy szerepére megvalasztva, C-nek Bi-re valo tiikkorképe
lesz A, a B csucsot pedig az ACy és C'Ag egyenesek metszéspontja adja meg.

Bebizonyitjuk, hogy az ABC haromszog megfelel a kovetelményeknek. A tiikkrozés alapjan By felezi AC-t; tovabba
Thalész tétele szerint AAy L BC (és Ag rajta van BC-n); ugyanezért AB L CCy, mésrészt B1Cy merdleges k-nak
CCy harjara, tehat Cs felezi CCy-t.

Szerkeszt6 lépéseink egyértelmiiek, C' és Cy szerepének megvalasztasa viszont kétféleképpen lehetséges, igy altalaban
2 megoldésa van a feladatnak (az 1. 4bran C, Cy-bol A és B, a folcserélt C)) és C'-bsl A’ és B').

Ha azonban C5 egybeesik Bi-gyel — ami azt jelenti, hogy a CCy magassag azonos a C'A oldallal és Cy azonos A-val,
tehat a C AB szognek 90°-nak kell lennie —, akkor a ¢; és m,. egyenesek irdnya nincs meghatarozva, de m. mindenesetre
atmeérdje k-nak; igy C' a k-n tetszés szerint valaszthato, a tovabbiakban B meghatarozasihoz ACy egyenesként az A-
ban CA-ra allitott merdleges veends. Ebben az esetben végtelen sok megoldas van; csak Ao és k-nak vele atellenes Aj
pontja nem valaszthato C' szerepére, mert C' = Ag esetén AB is, CB is mer6leges lenne AC-re, ill. C = A[ esetén A
azonos lenne Ap-lal, ami valoédi haromszogben lehetetlen.

Az m, egyenes akkor és csak akkor metszi k-t 2 egymastol kiillonbozé pontban, ha By Ag > B1Cs, ez tehét sziikséges
feltetele a megoldhatosagnak. (B1Ag = B1Cs esetén m.-nek és k-nak csak egy kozos pontja van, ami nem lehetne
egyszerre C' is, Cy is.) B1Ag £ B1C5 esetén nincs megoldas. Ebbdl az is kovetkezik, hogy az Ay pont sem Bj-gyel, sem
Cs-vel nem eshet egybe. (Elgfordulhat az a kiilonlegesség, hogy k és m. egyik metszéspontja éppen maga az Ag pont,
ilyen esetben persze AgCoB1<t = 90°. Ez nem teszi érvénytelenné a fent mondottakat, Ay alkalmas mind a C cstucs,
mind a Cj talppont szerepére; mindkét esetben derékszogl haromszoget kapunk, a derékszog csucsa C, ill. B.)

Végiil a B-t meghatarozdé ACy és C Ay egyenesek csak akkor nem metszik egymést, ha az AgCCyA hurnégyszog
téglalap, m. a k-t az Ap-lal atellenes A pontjaban metszi (ami mar az megindulési helyzetben felismerhetd, abbol
hogy az Ap-bol By Ca-re bocsatott merdleges atmegy Ca-nek Bp-re vonatkozo tiikorképén). Ilyen tulajdonsagu Ag, By,
Cs adott pontharmas esetében ismét nincs megoldas.

Megjegyezziik végiil, hogy az ABC héaromszog egybevagd lehet A’ B’C’-vel, ha Ag rajta van a B1Cs egyenesen,
ekkor egymas tiikorképei ByCs-re. Azonban ekkor is kiilon megoldasnak szamit mindegyik, mert ha helyzetadatokbol
indulunk ki, akkor két kilonbozd helyzetd megoldés kilonbézdnek tekintendd.



