I. megoldas. Egyenletiink 2°-re vonatkozoéan masodfoki, z2-re legfoljebb két megoldasa van, és ha ezek valosak,
kiilonb6z6k és pozitivok, akkor z-re 4 gyokot kapunk, amelyek paronként egyenls abszolut értékiiek. (1) igy alakithato:

L <14—3+k>x2—|—%(k+1)—:1:4— <%+(k+1))x2+%(k+1)—0.

Eszrevéve, hogy (—z?) egyiitthatoja éppen egyenld az ismeretlent nem tartalmazo tag két tényezéjének Gsszegével (és
hogy z* egyiitthatoja 1), leolvashato, hogy z%-re a két megoldas 9/4 és (k + 1), tehat az egyenlet:

4<x2 - %){ﬁ —(k+1)}=0.

(Ez az alak adodik természetesen az oldoképlettel is.) Igy (1) gySkei £3/2 és £vk + 1, amennyiben k + 1 > 0 és
k+1#09/4.

A gy6kok novekvs rendben vald felsorolasa kétféle lehet. Ha k + 1 < 9/4, akkor (—3/2) és 3/2 a felsorolés elsd, ill.
negyedik tagja:

3 — 3
-Il:i; T2 = — k+17 xr3 = k+1; I4:§7
és a kovetelmény akkor és csakis akkor teljesiil, ha x5 — zo = 22 — x1, azaz
(2) r1 —2x9 + 23 =0,
amibdl 3 . 3
S43vVk+1=0, k+l=>  k=-°,
2 4 4
ugyanis feltételiink a 3. kiilonbség egyezését is biztositja:
x4 —x3 = (—21) — (—22) = 22 — 21 (A talalt k mellett £ +1 > 0.)
Ha pedig &+ 1 > 9/4, akkor (—3/2) és 3/2 a 2., ill. a 3. helyen all:
3
T =—-Vvk+1, T2 =g T3 = —2, Ty = —11,
9 9\ 77
—3z2=0 =3z = - k=(=-] —1=—.
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Ezek szerint k-nak két értéke felel meg: —3/4 és 77/4.
II. megoldas. Az (1) egyenlet gyokeinek a négyzetei gyokei a
(2) 4y* — (4k +13)y + (9k +9) = 0,

masodfoka egyenletnek, a k paraméter értékét tehat ugy kell megvalasztanunk, hogy (2)-nek két kiilonb6z6 pozitiv
gyoke legyen. Jeloljiik (2) kisebbik gyokét a-val, nagyobbik gyokét b-vel. Ekkor (1) gyokei nagysag szerint

T = _\/57 T2 = _\/av €r3 = _\/av Ty = \/Z_)
Ugy kell megvalasztanunk k értékét, hogy a > 0 legyen, és
(3) XT3 — Tg = Ty — T3

teljesiiljon (ebbsl mar kovetkezik, hogy zo — x1 = z3 — 22 is teljesiil), vagyis 3v/a = \/5, b = 9a legyen. A gyokok és
egyitthatok kozti Osszefiiggés szerint ekkor a (2) egyenlet egyiitthatoira
4k + 13 = 4(a + 9a),
9k +9 =4-9a°

teljesiil. A masodik szerint k = 4a® — 1, ezt az elsGbe helyettesitve a-ra a

164 4+ 9 = 40a

1 9 3 77
mésodfoki egyenletet kapjuk, melynek gyokei: a1 = —, ag = —, igy k keresett értékei: k; = 7 ko = T Mivel az a-ra
kapott értékek pozitivak, k ezen értékei eleget tesznek a feladat kdvetelményeinek.



