Az allitasok igaz, ill. hamis voltara vonatkozd kozlést csak agy tudjuk felhasznalni, ha egyenként sorra vessziik az
igaz allitdsok parjaira lehetséges eseteket.

1. Probaljuk folvenni, hogy III. és IV. igazak. Ekkor AB = AC = 2BC = 2, a haromszog egyenl$ szart, igy sem az
alapjan, nincs derékszog, sem a szarai kozt, hiszen BC' < AB alapjan « = BAC< < ACB< < 90°; eszerint I. hamis
(1. abra).

1. dbra

Tovabba a haromszog tengelymagassaga AAg = V15 /2, a szérakra merdleges magassagok fele ekkorak, hiszen két
magassag aranya barmely haromszogben a megfelels oldalak aranyinak reciprokaval egyenls, igy sina = \/E/ 8 #£
1/2 = sin30°, tehat a # 30°, IL. is hamis. (Masképpen igy mondhatjuk ezt: BBy = V/15/4, igy BB’ = V15/2 < 2 =
AB = AB' — ahol B’ a B-nek AC-re valo tiikorképe, ezért BAB'<« < ABB'<t = AB'B<«, igy BAB'< < 60°, BAC« <
30°.) Igy a hamis allitasok szama 2, amint a feladat 4llitja, taldltunk egy megfelels ABC haromszdget, és ennek
keriilete 5 egység.

2. Ha a IIl.-at és a Il.-at probaljuk igaznak venni, akkor a haromszoget megszerkeszthetjiik. Egy A csticst 30°-0s
szog egyik szardra AB = 2 egységet mériink fel, majd B koriill BC' = 1 sugérral kort irunk, ekkor C' csak az iv és a
masik szar k6z6s pontja lehet (2. dbra).

2. dbra

Megmutatjuk, hogy csak egy kozos pontjuk van, vagyis érintkeznek, igy pedig a BC'A szdg derékszog, 1. igaz, a
kozléssel ellentétben, tehat ez a haromszog nem felel meg. Valoban, a mésik szar és a kor kozos pontja rajta van a
kornek a masik szérra vonatkozo tiikorképén is, a B’ koriili, 1 sugara koroén, ahol B’AB<t = 2-30° és B’A = BA = 2.
Igy pedig B’ AB szabalyos haromszog, BB’ = 2, a két kor éppen érinti egymast és az AC' egyenest, amint allitottuk.

3. Ugyanigy nem felel meg az ABC haromszog, ha a IV.-et és a IL.-t vessziik igaznak, hiszen ez az eset B és C
cseréjével az el6bbibe megy at, igy B-nél volna derékszog.

4. III. allitas mellé az L-t véve igaznak, az ABC haromszog megfelel, ha a derékszog cstcsanak B-t vesszik (3.
abra).

3. dbra



Igy ugyanis AC = \/BC? + BA2? = /5 # 2, tehat IV. hamis; masrészt

tg BACq == < = 1g 30°, A< < 30°,

N | =
Sl
w

vagyis II. is hamis, ugyanis a tangensfiiggvény a 0°, 90° intervallumban minden értéket, amit folvesz, csak egy he-
lyen vesz f6l. (Mondhatjuk igy is: BAC< < 30°, mert C-nek BA-ra vonatkozo tiikorképét C’-vel jeldlve, az ACC’
haromszoghen AC = AC’ > CC’, emiatt CAC'<x < ACC'< = AC'C«, és igy CAC'<t < 60°, CAB< < 30°.) A talalt
haromszog keriilete 3 4+ v/5 egység.

Ha viszont (tovabb is III. és I. igaz volta esetében) C-t vessziik a derékszog csiucsanak, a fontiekhez hasonldéan
lathato, hogy BAC< = 30°, IL. is igaz, tehat a haromsz6g nem felel meg. — Végiil nem kell probalnunk A-ba tenni
derékszoget, hiszen BC < AB alapjan BAC< < ACB<«, és igy BAC<t < 90°.

5. Lényegében a legutdbbi esetre jutunk, ha a IV.-et és az L.-t vessziik igaznak, csupan B-t és C-t kell folcserélniink:
ha ACB< = 90° és AC = 2BC, akkor A< < 30° és AB = /5, II. és I1I. hamis, a keriilet 3 + v/5.

6. Végiil olyan ABC héaromszog sem felelhet meg, melyben II. és I. igaz: BAC< = 30° és vagy B-nél vagy C-nél
derékszog van, mert ekkor igaz IV., ill. III. is. Mas lehet&ség nincs a két igaz allitds megvalasztasara.

Mindezek szerint az I.—IV. allitasok és a ,,2 igaz, 2 hamis” kozlés alapjan megfelel6 haromszog keriilete lehet 5 és
lehet 3 + V5 egységnyi.
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