I. megoldas. Minden jelenlevének 2 mas jelenlevGvel van a kérdés szempontjabol figyelembe veendd kapcsolata,
egyikkel hazastarsi (a vazlaton kettGs vonal) és testvéri (egyes vonal). Jeloljiik n hazaspar esetén a lehetséges (mondjuk
valaki altal tippelhets) esetek szamat ¢,-nel.

Kezdjiik a meggondolasunkat a tarsasag legidGsebb tagjaval, A-val (egyértelmien kivalaszthato), legyen a héazas-
tarsa a, testvére pedig b, tovabba b hazastarsa B (1. abra). Ezek nyilvanvaléan mind kiilonboz6 személyek, tehat n > 2,
ennélfogva t; = 0.

Az n = 2 esetben nincs is tobb jelenlevs, igy a méasodik testvérpar csak B, a lehet, de mivel b-ként a masodik
hézaspar mindegyik tagja figyelembe veend§, azért to = 2.

Ha n = 3, akkor B és a nem lehetnek testvérek, kiilonben a harmadik hazaspar egyben testvérpar is volna. Igy
B testvére a harmadik hazaspar valamelyik tagja, jeloljiik c-vel, hazastarsat C-vel, és ekkor C' testvére csak a lehet.
Eddigi gondolatmenetiinkben most b-re 4-féleképpen tippelhetiink az A, a utdn hatra levé 2 hazaspar tagjai koziil,
c-re 2-féleképpen, ezért t3 =4 -2 =8 (2. abra).

a=A-b=20DB a=A—-b=B—-c=C c=C—-d=D

1. dbra 2. abra 3. dbra

Az n = 4 esetben B testvére ismét lehet a, vagy a tarsasag egy az eddigiektdl (A4, a, b, B) kiilonb6z6 tagja, most
ezt jelolje c.

Az el6bbi esetben az elsé két hazaspéar olyan megoldast ad, mint n = 2 esetén és ugyanez all a kimaradt két
héazasparra, az utébbiak lehetGségeit a koziiliik legidGsebb személybdl, C-bél kiindulva vessziik szamba, a tarsasag
ekkor 2 korbe allithato (1. és 3. abra).

Az utobbi esetben ¢ hazastarsanak, C-nek testvére ismét nem a, tehéat a 4. hézaspéar valamelyik tagja, legyen d,
ekkor ennek héazastarsa, D alkot testvérpart a-val; ekkor a tippet leiré dbra a ,—d = D” résszel hosszabb a 2. dbrabelinél,
ismét 1 korbe allithat6 az Gsszes jelenlevs. Most b-re mindenképpen 6-féle tipp lehetséges, tovabb pedig az 1. és 3. abra
szerint d-re to, azaz 2 tipp (ekkor ugyanis ¢-t nem valasztjuk, hanem kiad6dik), az utébbi esetben pedig c-re 4 és d-re
2, vagyis a folytatasra 4 - 2, igy t4 = 6(2 +4 - 2) = 60.

Végill n = 5 esetében az eddigiek mintajara a vagy B-nek vagy C-nek vagy pedig az 6todik par F tagjanak a
testvére. Az elsé és masodik esetben a még maradd 3, ill. 2 hézasparbol alakul az ujabb kor az n = 3, ill. n = 2
szerint; b-re mindenképpen 8 lehetGség van, c vagy kiadodik vagy 6 személy koziil valaszthato, az utébbi esetben d
vagy kiadodik vagy 4 koziil, e pedig 2 koziil valaszthato:

ts = [tg + 6(t2 +4- 2)] = 8(8 + 60) = 544.

II. megoldas. Jeloljiik a hazasparokat az 1,2, ..., n sorszamokkal, a k-adik par két tagjat ki-gyel és ko-vel (1 <
k < n); legyen tovabba az n hazaspar testvér-parokba rendezési lehetGségeinek szama t,,.

Legyen 1; testvére k;, ahol k # 1 és i = 1, vagy 2, tehat megvalasztasara 2(n — 1) lehetSség van. Tekintsiik k;
hazastarsanak, ks_;-nek testvérét. Ha ez éppen 1, akkor az 1-es és a k jeld hazaspart elintéztiik és a marado (n — 2)
hézaspar testvérparokba rendezési lehetGségeinek szamat ¢, _o.

Ha pedig k3_; és 15 nem testvérek, akkor tekinthetSk egy &l-hdzasparnak, mert megvan ugyanaz a tulajdonsaguk,
ami szamunkra a valodi hazasparokbol egyetlen figyelembe veends, hogy ti. nem alakithaté beléliik testvérpar. Igy a
tovabbi (n — 1) parbol (valodi és al) kell (n — 1) testvérpart alakitanunk, erre ¢,,_1 lehet&ség van. Mas lehetGség nincs
ks_;-re, eszerint

tn = (271 — 2)(tn,2 + tnfl).

Ezzel t,, meghatarozéasat visszavezettiik ¢,,_1 és t,,_o meghatarozasara, és tulajdonképpen barmely n természetes szam
esetére megoldottuk a feladatot a kapott un. rekurziv (visszafutd, korabbi értékekre tdamaszkodo) képlettel.

Méarmost t1 = 0 és to = 2 (hiszen 17 testvérének probalando 2, is, 29 is, és ez meghatérozza a masik testvérpart
is), ezek alapjan t3 = 4(t1 + t2) = 8; t4 = 6(t2 + t3) = 60; végiil t5 = 8(t3 + t4) = H44.

Megjegyzés. Az 1. megoldés gondolatmenetét kovetve tetszéleges n-re kapjuk a

th=02n—=2)t,—2+ 2n—2)2n —Dtp—3+ ...+ 2n—2)2n—4) - ... - 41+
+@2n—-2)2n—-4)-...-4-2

Osszefiiggést. Ennek alapjan is meghatarozhaté t,, értéke 1épésrol lépésre.



