Legyen a hanyados egész része k, azaz

EDE

W—k, GYOZ GYOZ G...

tovabba a k megallapitdsa utdni maradék r (nem a jegyekkel megadva) vagyis
EDE—Fk-VIV=r (0<r< VIV).

Az a kdvetelmény, hogy a tizedes vessz6 utani G jegy, valamint a ra kovetkezd Y, O, Z az 6todik és tovabbi jegyekben
megismeétldjék, akkor és csak akkor teljesiil, ha a negyedik (a Z) tizedesjeggyel végzett mellékszamitas utan a maradék
ismét r. A négy db 0 jegy ,levétele” Osszefogfalva azt jelenti, hogy 10000 - r-et a VIV szammal osztva hanyadosul a
GYOZ szamot és maradékul ismét r-et kapjuk:

. r GYOZ .
10000r = VIV - GYOZ +r, VIV = 9999 Eszerint
@) EDE  _EDE—k-VIV _ 1 _ GYOZ
VIV n VIV VIV 32.11-101°

Az utols6 tort az elGtte allo tortnek bévitett alakja, tehat a haromjegyd VIV szdm osztéja 9999-nek. 9999-nek a
101-es tényez6t nem tartalmazo legnagyobbik osztoja 3%-11 = 99, csak kétjegyt, azért VIV, ami haromjegyt, oszthato
a 101-gyel. Tehat VIV a 101, 303 és 909 valamelyike, mindegyikiik VIV alaki, igy az I bet( helyére mindenesetre a 0
szamjegy lép, V értéke pedig 9, 1 vagy 3. E harom lehetGséget ebben a sorrendben kiilon-kiilon tekintjiik, de mindjart
egyiitt kimondjuk, hogy igy (2)-ben a b&vits tényezs rendre 11, 99 ill. 33.

a) V. =9esetén E <V (hiszen E # V), igy k = 0, r = EDE, viszont a 117 = 11 - EDE = GYOZ egyenl6ség
lehetetlen, mert a bal oldal utols6 jegye E, a jobb oldalé pedig Z.

b) Hasonloan két bett egyenlGségére vezet a V = 1 értékkel valo probalkozas is. Ekkor ugyanis egyrészt 99r =
GYOZ, mésrészt (1)-b6l 101(E — k) + 10D = 7 és r < VIV = 101 alapjan E — k = 0, tehat r = 10D. Ezeket
egybevetve 990D = GYOZ, és Z = 0 = I, amint mondottuk. Ezek szerint csak VIV = 303 folvételével varhato
megoldas.

¢) V = 3 esetén ol fogjuk hasznélni, hogy r-nek szézas és egyes helyi értékid jegye egyenls (ide értve azt is, ha r
csak kétjegyti, és a mondott két szamjegye zérus). Ez k = 0, azaz F < V esetén maga F, ha pedig k > 0, akkor (1)
bal oldaléan a szézas helyi értékbeli szamjegyek alapjan E > 3k, s mivel ugyanezek allnak az egyes értéki helyeken is,
azért az (1) kivonas valoban maradékatvitel nélkiil végezhets el: r = E*DE* ahol E* = E — 3k.

Ez az r a k > 0 esetekben is relativ prim a VIV = 303 nevez6hoz képest, kiilonben ugyanis 1-nél nagyobb kozos
osztojukkal FDFE is oszthat6 volna. Masrészt r < VIV alapjan E* < 3. Nem lehet azonban sem E* =0, sem E* =1,
mert a Z =0=1,ill. Z =3 =1V egyenlGségre vezetnek, tehat csak az E* = 2 értékrdl lehet szo.

Ekkor 2D2 - 33 = GYOZbol Z =6 és D az 1, 4, 5, 7, 8, 9 szamjegyek valamelyike. Marmost D = 5 és 8 esetén
r nem relativ prim 303-hoz képest, D =1 és 9 esetén a 33r szorzatnak nem mindegyik szamjegye kiilonbo6z6, D = 7
esetén O is 7-nek adodik. A marado D = 4 érték pedig megfelel:

242 : 303 =0,798679867 .. .,

hiszen a hanyados egész részét nem korlatozza a szamjegyek kiilonbozGségének kovetelménye.
Megfelel a k£ = 1 hozzédadasaval adod6 EDE = 545 érték is: 545 : 303 = 1,7986 7986 7..., viszont k = 2
hozzdadasaval E = 8 = 0O, foglalt szamjegy.



