1. Legyen a kérdéses ABC haromszog tompaszogének csiucsa C' és legyen az onnan indulé CCy sulyvonala a CB
oldalra meréleges (Cy az AB oldal felez6pontja).

1. dbra

Igy a CoBC derékszogt haromszoghdl az oldalak és silyvonalak szokésos jeloléseivel (1. abra)
2
CC% =52 = (g) —a?.

Az ABC haromszoget Cy -ra tiikrdzve A és B egymésba mennek at, C képe pedig legyen C'. igy C'A#CB, és a
CC' A derékszogl haromszoghol

CC'”? =452 = b — a2
E két Osszefiiggésbdl s, kikiiszobolésével a harom oldal kozott egyszerd Osszefiiggés adddik:
¢ =3a” + masképpen 3a“ + 06 —c¢” = 0.
(1) 2 = 3a® +b%, masképpen 3a® 4+ —c* =0

2. Legyen még BC felezépontja Ag, és az ABC haromszog stlypontja S. Igy SAg = AAg/3 = 54/3, és SB = 2s3,/3,
SC = 2s./3, és az SC Ay, SCB derékszogii haromszogekbdl:

2 2 2
a sz 4s:

CAZ = — =22 _
07 4 9 9’
452 452
CB?>=a?>=2b _ ¢,
T T

Ezekbdl a kikiiszobolése utjan kapunk Osszefliggést a stulyvonalak kozott:
(2) 352 =52 —s?, masképpen s2 —s7 —3s2 =0.

A talalt (1) Osszefiiggés kiilonb6z6 egyiitthatoi szerint a tompaszoggel szemben fekve ¢ oldal, a silyvonalra merdleges
a oldal és b, a harmadik oldal az Osszefiiggésben megkiilonboztetett szerepet kapott, és ugyanez mondhaté a sulyvonalak
(2) osszefiiggésére.

Megjegyzések. 1. Bizonyitasunk szerint (1) és (2) sziikséges feltételei annak, hogy SC és C'B mer6legesen alljanak
egymasra. Konnyd megmutatni az oldalak és silyvonalak ismert 6sszefiiggései alapjan — amelyek koziil egyet-egyet ide
iktatunk{]

45§ =2a” 4 2% — 2, 9¢% = SSi + 85127 - 453,

hogy a feltételek elegendgk is ahhoz, hogy a kérdéses merdleges allas bekovetkezzék. — Minthogy a feladat eredetileg
versenyfeladat volt és a versenyek munkaideje kotott, a feladat a megforditast nem kérdezte.
2. A kapott (1) és (2) osszefiiggések hasonlosdga (ami még jobban latszik, ha (2)-t

2 _ 9.2 2
s, =3s. +s;

alakban irjuk), arra utal, hogy a sulyvonalakbol mint oldalakboél szerkessztett haromszognek is megvan ugyanaz a
tulajdonsaga, mint az eredeti haromszognek. Valéban, ha a C’S, AS szakaszok felezépontjat D-vel, illetve E-vel
jeloljik, az ADS haromszogben
2 2 2
DS = - s, AD(= BS) = - AS = = s,
S 3 5o (= BS) 3 Sb S 35

tehéat ez a haromszog hasonld a stlyvonalakbél mint oldalakbol szerkesztheté haromszoghoz, benne D-nél tompaszog
van, és a DE silyvonal merdleges a DS oldalra. (Ezzel természetesen (2)-re is Gjabb bizonyitast adtunk.)

LAz els6t legutobb az 1772. feladatban hasznaltuk, K. M. L. 44 (1972) 10 — 11. oldal; a masodik gy adodik, hogy felirjuk hasonléan
4s§—et és 4s§—et és a harom egyenletbdl 4ll6 rendszert megoldjuk a’-re, b%-re, ¢®-re mint ismeretlenekre.






