Ha ismerjiik harom szakasz hosszainak kolcsonds nagysagviszonyat, akkor ezeknek csak egyetlen foltételt kell tel-
jesiteniiik ahhoz, hogy beléliik haromszoget szerkeszthessiink : legnagyobbikuknak kisebbnek kell lennie a masik kett6
Osszegénél (a tobbi egyenlStlenség ebbdl mar kovetkezik). Valasszuk esetiinkben agy a bettizést, hogy élljon

(1) (0<)a<b<ec,
ekkor az eredeti haromszog létezésébdl kovetkezik :
(2) c<a+b.

A szdmvonal pozitiv oldalat az a, b, ¢ szamokat abrazold pontok legfoljebb 4 részre osztjak: 3 szakaszra és egy
végtelen félegyenesre. Megmutatjuk, hogy barmelyik részben van is a d szam képe, az a1, b1, ¢; szakaszokbdél mindig
lehet haromszoget szerkeszteni. Mindenekel6tt nyilvanvalo, hogy (1) és d > 0 alapjan teljesiil:

(0<) a1 £b S,

igy azt kell belatnunk, hogy
(3) c1 < ayp+bg.

I. Ha marmost d képe az I. félegyenesen vagy a kezdSpontjaban van, azaz d = ¢, akkor a; = a, by = b, ¢; = ¢, igy
pedig (3) azonos a (2)-vel.

IT. ha b < d < ¢, akkor (2)-ben csak a bal oldal helyére frunk kisebbet, tehat teljesiil.

II1. Az a < d < b esetben (2) igy alakul: d < a 4 d, ami nyilvanvaloan teljesiil.

IV. Végiil (0 <)d < a esetén aq, b, ¢1 egyenls oldali haromszog.

Amennyiben (1)-ben az els6 vagy a masodik jel-pér helyén egyenlgség all, akkor a IIL., ill. II. szakasz hossza 0, az a
része meggondolasunknak foloslegessé valik. Ezzel megkaptuk a valaszt: az a1, b1, ¢1 szakaszokbodl mindig szerkeszthetd
haromszog.
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Megjegyzés. Tulajdonképpen nincs sziikség az I-IV. esetek részletes vizsgalatara (3) bizonyitasdhoz: ha (3) jobb
oldala megegyezik (2) jobb oldalaval, akkor (3) igaz, mert a bal oldalan &ll6 ¢; nem lehet nagyobb a (2) bal oldalan
allé c-nél: ha (3) jobb oldala eltér (2) jobb oldalatol, akkor a1, by koziil legalabb az egyik d-vel egyenls, amde akkor
c1 = d és igy (3) nyilvanvaloan igaz.



