I. megoldas. Jeloljiik a C, D pontokkal atellenes pontokat a kérben C’-vel, D'-vel, és legyen AD’, BC' metszés-
pontja N (1. abra).

1. dbra

Mivel AC = CD = D'C’, és A és D' a CC" a&mérének ugyanazon az oldalan van, azért AD' | CC’. Hasonl6an
BC' || DD', és az ANB, COD sziogek egyallastak, tehat egyenldk, tehdt az AN B szdg 1/3 akkora, mint az AOB
szog. Azt fogjuk megmutatni, hogy N azonos M-mel — ezzel igazoljuk a feladat allitasat.

Szerkesztésiink szerint a CD, AB, C'D’ egyenesek parhuzamosak, és a kapott alakzat szimmetria tengelye az ON
egyenes. A CON D’ négyszdg szemkozti oldalai parhuzamosak — hiszen CDC’'D’ téglalap, C D’ parhuzamos az ON
tengellyel —, tehat ez a négyszdg paralelogramma, és CN felezi OD’-t. Jeloljiik metszéspontjukat F-fel, DN és OC’
metszéspontjat G-vel. Lattuk, hogy F felezi OD’-t, hasonléan lathatjuk be, hogy G felezi OC’-t, tehat F'G parhuzamos
D’C’'-vel. F-re tiikrozve O képe D', az OC’ egyenes képe a vele parhuzamos D’ A egyenes, ezen van G képe is, jeldljiik
ezt E-vel. Hasonléan lathat6 be, hogy F-nek G-re vonatkozo tiikorképe, a H pont, a BC’ egyenesen van. Ezek szerint
F és G harmadolja az EH szakaszt, és EH || AB. Tehat a CN, DN egyenesek harmadoljak az AB szakaszt, vagyis azt
a C1, Dy pontban metszik. Igy a CCy, DD, egyenesek M metszéspontja valoban azonos N-nel, feladatunk allitasat
bebizonyitottuk.

Megjegyzés. Az éllitas akkor is érvényes, ha C és D a kor nagyobbik AB ivét harmadoljék, ekkor természetesen a
C, D pontokat tartalmazo, 180°-nal nagyobb AOB szogre vonatkozik az allitas (2. abra).

2. abra

Ha ilyen esetben AOB< = 270°, akkor C” a B-ben, D’ az A-ban adodik, és AD’ egyenesként a kor A-beli érintGje
értends, BC'-ként a B-beli érints. Erdekes specialis eset az is, ha A és B egy atmérd végpontjai.

II. megoldas. Hazzunk parhuzamost CO-val A-n at, DO-val B-n at, legyen ezeknek a metszéspontja N (3. és 4.
abra).



4. dbra

Ekkor az ANB, COD szogek egyenlSek, vagyis az ANB szog egyenlé az AOB szog harmadaval. Azt fogjuk
megmutatni, hogy N azonos M-mel, ezzel bebizonyitjuk feladatunk &allitasat.

Messe a CD egyenest AN az Aj-ben, BN a Bj-ben. Az AA;C, OCD szigek egyallasuak, A1 AC, ACO pedig
valtoszogek, ezek a szogparok tehat rendre egyenlGek egymassal. CO felezi az AC' D széget, igy az ACO, OC'D szogek
is egyenlGek, és egyenlGek az el6bbi pérjaik is, az AA;C haromszog AA; oldalan levs szogek. AA;C tehat egyenld
szard haromszog, A1C = AC.

Hasonléan B; D = BD, és mivel AC = BD, ezekbdl kovetkezik, hogy A1C = CD = DBy, vagyis C és D harmadolja
az Ay By szakaszt. Mivel még A1 B || AB, ebbdl kovetkezik, hogy a CN, DN egyenesek is harmadoljéak az AB szakaszt,
N tehat valoban azonos M-mel, amint azt bizonyitani akartuk.



