I. Els6 ranézésre lathat6, hogy ha a = ec és b = ed, vagy ha a = ed és a = ec, ahol ¢ = 1 vagy € = —1, akkor a bal
oldalon all6 két tag (a miveleti minuszjel nélkiil) azonos egymassal, tehat egyenletiinknek minden valds szam gyoke.
Ebben az esetben a feladat allitdsa nem igaz, ezért fel kell termiink, hogy a bal oldal két tagja nem azonosan egyenls.

Szorozzuk Gssze az ismeretlent tartalmazo tényezdket, és a masodik tagot vigyiik at a jobb oldalra:

(a+b)*{z? + (P +d%) +Pd’Y = (c+ d)*{a? + z(a® +b?) + a®b*}.

Vonjunk ki mindkét oldalbol x(a 4+ b)Q(c + d)z—t, ezzel elérjiik, hogy az ismeretlent tartalmazo6 tényezdk is teljes négy-
zetté valnak:

(a+b)*{a? — 2cdz + 2d*} = (c+ d)*{z? — 2abx + a®b?},
(a+b)*(x — cd)® = (¢ + d)*(z — ab)>.

Két szam négyzete akkor egyenls, ha e szamok egyenlGek, vagy egymds (—1)-szeresei. Ennek megfelelGen két eset
lehetséges:

(a+b)(z —cd)(c+d)(x — ab) a)
(a+b)(x—cd) = (—c—d)(xz — ab), b)

illetve a két eset egybeolvad, ha a + b = ¢+ d = 0. Ekkor (1)-ben nem lép ol x, a kérdés targytalan.

Mindkét esetben legfoljebb els6foku egyenletet kaptunk z-re, igy « — ha egyaltalan létezik — mindenesetre a négy
alapmivelettel szamithato ki az a, b, ¢, d paraméterekbdl, amint feladatunk allitja.

II. Ami a gyok konkrét kifejezését illeti, a fenti két eset szerint rendre

_ (a+Db)ed — (c+ d)ab .
@rb) —(crd hacsak a + b # ¢ + d ill. a)
(a+b)ed + (¢ + d)ab
= h k b#— . b
b tetd acsak a + b # —(c+d) )
A kizart esetekben, amennyiben
@) la+b] = le+d| £0,

(1)-et ezek négyzetével egyszertisitve z? is kiesik, és az egyetlen gyok

B a’b? — 2d?
(A +d?) = (a2 +b?2)’

raciondlis kifejezés. Ennek nevezgje igy is irhato:
(¢c+d)* = 2¢d — (a +b)* + 2ab = 2(ab — cd),

ami csak az ab = cd esetben valik 0-va4 — és akkor a szamlalo is 0, ez a feltétel azonban (2)-vel Gsszekapcsolva csak
a mar eredetileg kizart esetekben teljesiil, hiszen két szam értékét osszegiik és szorzatuk egyértelmien meghatarozza.

Az ab # cd esetben még egyszertibben
ab+ cd

D)

(az alakitas nem érinti mar belatott racionalis voltat).
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