I. megoldas. Jeloljiik a keresett haromszog csiucsait A, B, C betiikkel ugy, hogy ha még az A-bol induldé magas-
sagvonal talppontja a BC oldalegyenesen A’, a BC oldal felez6pontja D, akkor az A’ AD szdg egyenls az els6 adott &
szoggel, tovabba hasonléan a B' BE szdg egyenld a méasik adott széggel, e-nal, végiil a haromszdg M magassagpontjanak
és S salypontjanak tavolsaga egyenls az adott g hosszusaggal.

Az egyetlen linearis adatot, g-t egyeldre figyelmen kiviil hagyva 6-bol és e-bdl az alabbiak szerint a keresetthez
hasonloé AgByCyp haromszoget szerkesztiink, végiil ezt ugy nagyitjuk (kicsinyitjiik), hogy a benne ad6dé MySy tavolsag
megfelelGje g legyen. — Az adott szogek természetesen hegyesszogek, vagy értékiik 0; az utobbi lehetGségre majd csak
a 0, € > 0 eset lezarasa utan tériink ra.

Az ApAj) magassag megvalasztisa utan a § hegyesszoggel szerkesztett AgDoAj, derékszogt haromszogbdl indulunk
ki és kijeloljiik ennek AgDy atfogodjan a harmadolo Sy sulypontot (AgSy = 2S¢ Dy). Ekkor az AySy szakasz 1atoszoge az
AoCy oldal Ey felezépontjabol vagy az adott e-nak a potszoge, 90° — e—ti. az olyan haromszégekben, amelyekben a B,
magassagtalppont az FyAg félegyenesen van, mas széval: ha ByAg < ByCy —, vagy e po6tszog kiegészits szoge, 90° + ¢,
ha ti. BoAy > BoCy. Ezek szerint Ey mértani helye annak a két teljes kornek a keriilete, amelyeknek pontjaibél az
ApSy szakasz 90° — € vagy 90° + ¢ szogben lathato — természetesen Ag-t és So-t kivéve (1. abra).
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Ey mésik mértani helye pedig nyilvanvaléan az Ao A{, magassagszakasz f felez6 merdlegese. A két mértani helynek
4 k6z06s pontja van, mert Ay és Sy az f-nek két kiilonboz6 partjan van, és igy f mindegyik kort 2 kiilonb6z6 pontban
metszi és a 4 metszéspont is kiillonb6z6, mert a két kornek csak Ag és Sy k6z6s pontjai.

A 4 metszéspont barmelyikét véve Ey szerepére, Bo-t az EySy egyenes, Co-t pedig az EyAy egyenes metszi ki
az AyDy = ag egyenesbdl. Mindegyik igy kapott héromszog megfelel a kovetelményeknek, mert Ey felezi AyCo-t,
hiszen aq || f, mésrészt Sp harmadolja EoBo-t, mert So-nak ag-tol valo tavolsdga AgAj /3, tehat fo-tol valo tavolséga
ApAL/2 — ApAy/3 = ApAj /6, fele amannak; tovabba az FEyBy = EySy egyenes az AgCy egyenessel 90° — & és 90° + ¢
szogeket zar be és igy AgCy felezs merdlegeséhez € szoggel hajlik, tehat a vele parhuzamos By B(-hoz is. Csak azt kell
még belatnunk, hogy AypDg valoban stulyvonal, vagyis hogy a kiilon-kiilon kapott By és Cy a Dg-ra tiikkros pontpar.
Ez abbél ad()dlk, hOgy S()E() : S()B() = S()DO : S()AO =1:2 alapjan A()BO || E()Do, igy pedlg B()CO : B()DO = A()CO :
A()EO =2:1.

Akkor is érvényes meggondolasunk, ha az adott szogek egyike, mondjuk § = 0°; ekkor a haromszog nyilvanval6an
egyenld szart, AgBy = AoCy, és ap-ként az Aj-ben AgAj-re allitott meréleges veends. Mivel ekkor a két kor egymas
tiikorképe AgAj-re, a 4 megoldas is paronként egymas képe, tehat csak 2 kiilonboz6 haromszoget kapunk. (Ha pedig
az £ > 0° szogbdl indulunk ki, akkor (6 = 0° miatt a két kor egybeesik, Thalész-korré valik.)

Ha végiil 6 = ¢ = 0°, akkor ezzel a haromszognek 2 kiilonb6z6 szimmetriatengelyérsl tudunk, tehat a haromszog
szabalyos. Ilyenkor nyilvanvaldéan csak g = 0 esetén van megoldas, és minden szabélyos haromszog megfelel.

Koénnyt belatni, hogy ha § = & > 0, akkor az egyik latokor kozéppontja AgAj-n van, azonban az dbra mégsem
szimmetrikus, megvan mind a 4 megoldas, koziiliikk 2 egyenld szara.

Az el6rebocsatott nagyitasrol csak azt kell megjegyezni, hogy a szerkeszthetség feltétele ez: g = 0 akkor és csak
akkor alljon fenn, ha 6 = ¢ = 0. Ezzel a feladatot megoldottuk.

Mori Tamds (Budapest, Berzsenyi D. Gimn., II. o. t. )
II. megoldas. Az I. megoldasban mondott, a keresetthez hasonldé A* B*C* haromszog szerkesztését kezdhetjiik

az A*B* oldal tetszés szerinti folvételével is, valamint az ezaltal létrejott félsikok koziil annak a megvélasztasaval,
amelyiken C*-ot szerkeszteni kivanjuk (2. abra).



2. dabra

A fentiekhez hasonloan A*B*-nak E*-bol vett latoszoge 90° — e vagy 90° + £, és ugyanugy D*-bol 90° — § vagy
90° + 0, ezek 2 — 2 korivet adnak mértani helyiil a véalasztott félsikon: D* szaméra az i1, io parat, E* szdmaéra j1, jo
parat.
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Es mivel még D*E* a haromszognek A* B*-gal parhuzamos kozépvonala, tehat D*E* = B*A* /2, azért E*-nak az
i1, i9-b6l A* B* /2-vel val6 eltolasaval el6allo 4}, i5 ivparon is rajta kell lennie, igy E* szoba jov6 helyzetei az i, i
ivpar kozos pontjai ji, je-vel. Tovabb az I. megoldés szerint haladhatunk.

A feladat kitizdjének megoldasvazlata alapjan



