A Dbal oldal elsé tagjat a hozza hasonlé jobb oldali tag mellé vissziik, négyzetre emeljiik az egyenletet és rendeziink:

(2a + b)* — 422 = —b.
Eszerint megoldas létezésének egy sziikséges feltételéiil maris kapjuk:
(2) b<0.
Ujabb négyzetreemeléssel 22 = a® + ab, és igy megoldasként csak a kovetkezs két érték jon szoba:
(3) v =Va(a+b),  w2=—ala+b),

amelyek csakis akkor valosak, ha a és a+b egyenld el6jeltiek, vagy ha fellép koztiik a 0 érték is. Ezt (2)-vel egybefoglalva,
21,2 valos, ha

(4) aZa+b20, azaz —a < b= 0;
vagy ha
(5) a+b<a<0, azaza <0, b <0.

Termeészetesen csak olyan megoldast fogadhatunk el, amely mellett az (1)-beli harom négyzetgyokvonas kiilon-kiilon
valés eredményre vezet. Tistént latjuk, hogy ez (5) esetén nem teljesiil, mert akar zq-et, akir zo-t helyettesitve, az
els6 és a harmadik gyokjel koziil legalabb az egyik alatt negativ szam all, kivéve ha 2a +b = 0, és a(a + b) = 0, ami
mindenképpen az a = b = 0 esetre vezet. Ezt viszont a (4) feltétel is tartalmazza, igy (5) esetét kizarhatjuk.

(4) esetén az els6 és a harmadik gyokjel alatt nemnegativ szam all, hiszen 2-vel osztva Sket, az a és a+b nemnegativ
szamok szamtani és mértani kozépértékébsl képzett 6sszeg és kiilonbség all el6ttiink. Ugyanigy a masodik gyokjel alatti
szam sem negativ, ugyanis
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Mar csak azt kell vizsgalnunk, (3) melyike — és (4)-en ttlmenve mely tovabbi feltétel mellett — elégiti ki (1)-et.
x1-et véve, az els§ és harmadik négyzetgyokjel igy alakul:

V2a+b+ 2z = \/a+2 ala+0b)+ (a+b) =+Va++a+b,
V2a+b—2x; =+a—Va+b,
tehéat a jobb oldalbél a bal oldal elsé tagjat kivonva mindenesetre

vVa—3vVa+b

adodik; a mésodik négyzetgyok viszont

v 10a + 9b — 621 = \/a—6\/a(a+b)+9(a+b)zj:(\/_—?)\/a—i-b)

aszerint, hogy
8
(4a) az9(a+b), azaz b < —g¢ <0, illetGleg
8
(4b) a < 9(a+b), azaz—§a<b§0.

Eszerint (4a) mellett teljesiil (1), viszont (4b) mellett nem teljesiil.
xo esetében az elsd és harmadik négyzetgyok szerepe folcserélddik, csak a méasodik négyzetgyokjelet kell djra

szamitani, ami hasonl6éan
Va+3va+b,

és vele (1) teljestil.
Mindezek szerint a megoldas

8
—a<b§—§a<Oesetén z = *x+/ala+b),

8
—§a<b§0esetén x = —+/ala+1D),



a =0, a+b=0 esetén pedig x = 0, vagyis a megoldasok szama a két feltétel szerint 2, 1, illet6leg 0.
Szampeéldéak:
a =16, b= —T7 esetén z1; = 12 nem megoldas: 7+ 5 # 2,
T2 = —12megoldas: 1+ 13 = 14;

a=16,b=—15 (< —128/9) esetén
x1 =41is, zg = —4 is megoldés: 5+1=6, 34 7=10;
a=1,b=23esetén sem 1 = 2, sem x9 = —2 nem gyok: 3+5# 2, 14+ 7 #6.
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