Jelolje a harom haromszog kozos befogdjat a, és legyen a kozépsé haromszog masik befogodja b, atfogdja c. Mind-
haromra felirva Pitagorasz tételét:

(1) a? 4+ (b —100)* = (¢ — 30)?,
(2) a® 4+ b* =2,
(3) a® + (b+100)* = (¢ + 40)2,

majd (2)-t (1)-bol és (3)-bol kivonva, elséfoku rendszert kapunk b-re és c-re:

(4) —100(2b — 100) = —30(2c — 30),
(5) 100(2b + 100) =  40(2c + 40).

E két egyenletet Gsszeadva:

2-100% = 20c + 302 + 402,
¢=10-100 — 45 — 80 = 875.

Ezt (4)-be, majd b és c értékét (2)-be helyettesitve kapjuk b és a értékét: b = 308, a = 819. A kozépss haromszog
oldalai tehat: 819, 308, 875, a kisebb haromszog oldalai: 819, 208, 845, a nagyobbé: 819, 408, 915.

o=t

Megjegyzések. 1. Mivel mind a négy novekedési szam (100, 100, 30, 40) racionalis szam, azért b-re és c-re racionélis
megoldést kellett kapnunk, a-ra azonban ez nem volt biztosra varhatd. A varhatohoz képest mindharom ismeretlenre
tetszetGsebb, egész érték adodott.

2. Altalaban, ha a masik befogok kiilénbsége p és g, és a kisebb haromszog atfogoja d, a nagyobbé e, akkor az
(1)—(3) egyenletek megfeleldi:

() a®+(b—p)° =d’,
(2" a? +b? =
(3) o+ (b+q)=¢,
(2')-t ismét kivonva (1°)-bél és (3’)-bdl, kapjuk:

4) —2bp+p* =d* - ¢,
(5) 20g + ¢* = e? — ¢°.

Ha p # q, akkor e két egyenlet Gsszege helyett célszeriibb az elsé g-szorosdhoz a masodik p-szeresét hozzaadni:

pa(p+q) = d’q+e’p—(p+q).

Ez Stewart tétele, mely tehédt egy egyenes egymashoz csatlakozoé p, q szakaszainak hossza, és a végpontoknak a kiils6
P ponttol mért ¢, d, e tavolsagai kozotti Osszefliggést hatarozza meg.

Fenti levezetésiink csak arra az esetre vonatkozik, ha P vetiilete nem a szakaszokra esik, azonban hasonl6éan
bizonyithaté akkor is, ha a vetiilet valamelyik szakaszon van.



