I. megoldas. A bal oldalon a zardjeleket felbontva szamos tag kiesik, a maradok pedig tjabb zarojelezéssel igy
alakithatok:
(a—b)?*+(b-c)*+(c—a)

Ez val6ban nem lehet negativ, mert mind a harom tagja pozitiv vagy 0. Egyenl6ség akkor és csak akkor teljesiil, ha
mind a harom kiilénbség 0, mas széval, haa =b =c.

II. megoldas. A fenti kifejtés utdn a bal oldal fele:
a® 4+ b* 4 ¢ — ab — be — ca.
Tekintsiik ebben a-t és b-t dllandénak, c-t valtozonak és keressiik meg az igy adédo
(1) & —(a+b)c+ (a* +b* — ab)
maésodfoku fliggvény 0-helyeit, mas szdval a
A —(a+Dbc+ (a®>+b*—ab) =0
egyenlet gyokeit. A diszkriminéns,
(a® + 2ab + b?) — 4(a® + b* — ab) = —3(a — b)?,
csak a = b esetén nem negativ, csak ekkor vannak gyokok. Ekkor viszont a két gydk egyenls, kozos értékiik:

at+b
=

a=b,

és mivel (1)-ben ¢ egyiitthatoja pozitiv, a fiiggvény mindeniitt pozitiv, kivéve a ¢ = a = b helyen, ahol 0 az értéke.
Ezzel az allitast bebizonyitottuk.



