Mivel 30 = 2-3-5, és e tényezbk paronként relativ primek egymashoz, azt kell belatnunk, hogy az adott D kifejezés
2, 3 és 5 mindegyikével oszthato az adott foltételek mellett. Atalakitassal

D=a"(a" " -1)= a"((a4)k — 1" =a"- D,

ezért azokat az eseteket, amelyekben az allitas nyilvanvalo, elhagyva, elég azt megmutatnunk, hogy amelyik torzsszam
a 2, 3 és 5 koziil nem osztoéja a-nek, azaz maganak a-nak sem, az osztéja D’-nek. Tovabb egyszertisitve, elég ezt
belatni D" = (a4 — 1)-re, ami mindenesetre osztoja D'-nek az egyenld kitevsjid hatvanyok kiilonbségére ismert
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azonossag alapjan, hiszen az m > n és m — n = 4k foltevésekre tekintettel £ > 1.

Marmost
D" = (a* —1)(a* +1) = (a — 1)(a+ 1)(a® + 1),

eszerint, ha a nem oszthato 2-vel, akkor a jobb oldal els6 tényezGje paros (a semmitmondé a = 1 esetet el is hagyhatjuk);
ha a nem oszthat6 3-mal, akkor az els6 két tényezd valamelyike oszthato vele, hiszen (a —1), a és (a+ 1) egymas utani
természetes szamok, és barmely harom egymas utani egész szam koziil egy oszthat6é 3-mal;

végiil ha a és még D" els6 két tényezGje sem oszthatd 5-tel, akkor a ilyen alakt: a = 5m % 2, és ekkor D" harmadik
tényezGje oszthato 5-tel, mert a® + 1 = 5(5m2 + 4m + 1). Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

Forré Margit (Koméarno, Altalanos Koézépiskola, IL. o. t.)

Megjegyzések 1. Azt is latjuk, hogy D mindig oszthaté 60-nal is, mert ha a paros, akkor n > 2 miatt a” a 2-nek
legalabb a 2. hatvanyaval oszthato, ha pedig a paratlan, akkor 2%-nel is, hiszen ekkor D” mindharom tényezSje paros
és a — 1, a+ 1 egyike 4-gyel is oszthato.

2. A 3-mal val6 oszthatosag a kovetkezs alakitasbol is lathato:

D= an—2k{(a2k _ 1)a2k(a2k + 1)}

Likai Laszlo  (Eger, Alpéari Gy. Kozg. Szki.)



