I. megoldas. Csak akkor foglalkozhatunk a kérdéssel, ha a gyokok valésak, vagyis b* — 4c > 0. A kovetelmény
alapjan az x1-gyel jelolt gyok b-vel is, c-vel is kifejezhetd a masodfokt egyenlet egyiitthatoi és a gyokok kozti ismert
osszefiiggéseket felhasznalva, igy tehat a keresett Osszefiiggést az a kovetelmény adja meg, hogy a két kifejezésnek
egyenlének kell lennie.

Mivel itt a négyzetes tag egyiitthatdja a = 1, azért a kivant kapcsolat figyelembevételével

T1+ 29 =1 —x%:—b,
T1X92 = —CL‘? = C.
Az utébbibol
xr1 = \/3 —C,
és ezt az els6be helyettesitve a keresett Osszefliggés, alkalmas rendezéssel
(1) e+ Ve2=b  (és b2 —4c>0).

Adott esetben a feltétel teljestilése kényelmesebben ellendrizhets gyokjelmentes alakban. Kobreemeléssel és (1)-et
ismét figyelembe véve ilyen alakot kapunk:

c+3¢(Ve+ V) + ¢ = c+3be+ 2 =1,
atrendezve
(2) b® —3bc—c? —c=0.

Megjegyzések. 1. Az (1) és (2) foltétel nemcsak sziikséges (hiszen a kovetelmény teljesiilésébdl indultunk ki), hanem
elegendd is. Ha ugyanis (2)-be beirjuk a
b=—(x1+ x2) Cc=T1T2
Osszefiiggéseket, szorzattd alakitéssal adédik
o3+ a3 4+ 22k + rywe = (22 + 20)(z1 + 22) =0,

eszerint

vagy xf + 22 =0, vagy x% + 21 =0,
tehat a kovetelmény teljesiil.
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2. A kivant kapcsolatot felmutato egyenletre konkrét szampéldat termeészetesen nem (1) vagy (2) alapjan irunk {6l,
hanem x; megvalasztasaval. Legyen pl. x1 = 1/2, ekkor x5 = —1/4, és az a masodfoku egyenlet, melynek e két szam
a gyoke:

(x—1/2)(x+1/4) =2®> —2/2-1/8=0

ésab=—1/2, ¢ =—1/8 értékpar valoban teljesiti (1)-et.
II. megoldas. Jeldlje € a +1 és —1 szamok egyikét, ekkor

xlzé(—b—svb2—4c), Ty =

és ha a kovetelmény teljesiil, akkor

(—b —eV/b? - 4c)

1
2

(—b+ N 4c)2 - (b—i— eV/b? — 40) ,

> =
N | =

(3)

kifejtve
b> —b—2c=¢e(b+1)V/b2 - 4c,
amibdl négyzetreemeléssel (amikor mindenesetre e2 = 1), rendezéssel ismét a fenti (2) foltételre jutunk.
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Megjegyzés. e-nak a szamitasbol valo ,kiesés” termeészetesen nem azt jelenti, hogy (3) az ¢ barmelyik értékével
teljestil, hanem hogy valamelyik értékével.



