I. Legyen a két téglalap T és 11, kozos kozéppontjuk O, oldalaik hossza a és b, ahol a > b. T7 mindegyik oldala
45° szoggel hajlik T mindegyik oldalahoz, igy a két idom a hosszusagua CD és C1D; oldalfelezsi (hossztengelyei) is
45° sz6get zarnak be (COC; < = 45°, C10D< = 135°), és a T-bdl és T1-bdl allo X alakzat szimmetrikus az ezek kozti
szoOgek t1, to felezbire, mint tengelyekre nézve.

Ezeken tiikrozve T és 17 egymésba mennek at, CD a Cy D;-be, ill. D1C1-be. Legyen még T-nek a COC}, szogtar-
tomanyban (a = b esetén az OC} szaron) levs csticsa A. Igy T és T}, kozos része egy N nyolcszog vagy egy R rombusz
aszerint, hogy C'A nagyobb C; A-nal vagy nem (egyenlGségiik esetén A a rombusz egyik csicsa); mondhatjuk igy is: a
koz0s rész nyoleszog, ha AOC< > 45°/2 = = 22,5°, kiilonben rombusz. Az X altal (egyszeresen) lefedett teriilet pedig
2ab — N, ill. 2ab — R, ahol N, R az illet6 idom teriiletét is jeloli.

II. Az els6 esetben T-nek A-bol induld, b hosszusagu oldala t1-en metszi 17 nek b hosszisagu oldalat az F pontban,
az a hosszusagu oldalat pedig t2-n az F' pontban és még egyszer G-ben. Ekkor X-et ugy kapjuk, hogy T-hez hozza-
vesziink két-két GE| ill. GF atfogoju, egyenls szara, derékszogl haromszoget (hiszen N egyenls T és a 4 haromszog
teriiletének kiilonbségével).

A két atfogo hossza kiszamithato a kovetkezs egyenletrendszerbdl:

%-GE—%— <1+%> GF = a,
<%+1) GE+%-GF:b
(a és b mindegyike tartalmazza a kétféle haromszog egy-egy befogojat, tovabba egyet-egyet az atfogok koziil), éspedig
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ahonnan a 4 haromszog teriiletének Osszege

2 <G4EQ +GTFQ) _ <1 _ %) (a® + % — v/2ab),

GE (b—(V2—-1)a), GF=-=(a—(V2-1)),
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és ezt ab-vel novelve az X alakzat teriilete

X = (1 - %) (a +b)2.

Eredményiink addig érvényes, amig GE > 0, azaz b/a > v/2 — 1 (és persze b/a < 1). Ez a korlat éppen tg (45°/2),
vagyis azt kivanja, hogy a T' 4tloja és hossztengelye kozti v sz0g ne legyen kisebb 22,5°-n4l, amit az abra szemléletébsl
is kiolvastunk. (GF viszont mindig pozitiv.

A maésodik esetben R oldala egyenls a b befogdju, egyenld szaru, derékszogi haromszog atfogojaval, magassaga
pedig maga b, igy az alakzat teriilete

Xy = 2ab — V2b?,

hacsak !
~ <V2-1=1g22,5°, azazha AOC< < 225°.
a

III. Vizsgaljuk X és T teriiletének ¢ aranyat, mint az oldalak b/a = r ardnyanak fiiggvényét, mig r az 1-t6l
V2 — 1-ig; majd tovabb 0-ig csokken (azonban r > 0), mas szoval T és Ty szélességét egyre csokkentve, hosszusagukat
allandoan tartva.

Az els6 intervallumban
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és itt r csokkentésével a masodik tényezs valtozéd része monoton né. Ha ugyanis V2—1<ry<r < 1, akkor

1 1 1
<T2—|——) — <T1—|——> = (T1 —TQ) <——1) >0,
r2 ™ rir2

mert mindkét tényez6je pozitiv. Igy elss kérdésiink szempontjabol csak az r = v/2 — 1 értékhez tartozé ¢ = V2 értékre
van sziikségiink. A masodik kérdés céljara az r = 1-hez tartozo (lehetd legkisebb) érték: ¢ = 4 — 2v/2(=1,172).
A0<r< V2 — 1 intervallumban pedig

Xo
2 = —=2—-v2
(2) ¢=— V2r,

r csOkkenésével ez is monoton né, r = V2 —1 esetén ¢ = v/2; masrészt minden r-re ¢ < 2. Azaz g-nak nincs legnagyobb
értéke, de barmilyen kicsi pozitiv szam €, van olyan b/a arany, amelyre ¢ > 2 — ¢ (természetesen € < 2 — \/5)
IV. Az eddigiek szerint ¢ értéke — hacsak ¢ > 4 — 2v/2 — egyértelmtien meghatarozza T oldalainak r aranyat,

éspedig
4-20/2<qg< V2
esetén az (1)-b6l adodo

1
T - +2-(2+V2)g=0

méasodfoku egyenlet v/2 — 1 és 1 kozti gydke lesz az arany (tudjuk, hogy van ilyen gyok és csak egy, mert a masik gyok
ennek reciproka, tehat > 1), tovabba

V2 <g<?2
esetén pedig (2)-bol
2—4q
r= .
V2
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