I. megoldas. Nevezziik T tulajdonsagunak a haromszoget, ha beirt korének kdzéppontja egyenld tavolsagra van
(legalabb) két oldalfelezs ponttol. Minden egyenld szart haromszog nyilvanvaldéan T tulajdonsagi, a kérdéses oldalak
szerepére a szarakat véve.

Masrészt konnyd adni kiilonb6z6 oldala, T tulajdonsagt haromszoget is: ilyen a jol ismert, 4n. egyiptomi” derék-
szO0gl haromszog, melynek két befogoja 3 és 4, atfogdja 5 egységnyi (1. abra).

1. dbra

Ugyanis beirt korének sugara az ismert képlet szerint o = t/s = 1 egység, 1/4 része a hosszabbik befogonak, ezért
kozéppontja rajta van a 3 egységnyi befogd és a vele parhuzamos kozépvonal kézti sav szimmetriatengelyén, a 3 és
5 egységnyi oldalak felez6pontjai pedig egymaés tiikorképei e tengelyre nézve, mert 6sszekotd egyenesiik parhuzamos a
4 egységnyi befogoval, tehat merdleges a tengelyre; igy ez a két felezGpont egyenld tavolsdgra van a kor kézéppontjatol.

Mar ez az egyetlen ellenpélda elég ennek kimondasahoz: a feladatban megadott tulajdonsaghoél nem kovetkezik,
hogy a haromszogben van két egyenls oldal. Ezzel a feladat kérdésére megadtuk a valaszt.

II. megoldas. Ha egy haromszog eleget tesz a feladatban leirt kdvetelménynek, valasszuk ugy a bettizését, hogy
beirt korének O kézéppontjatol az A és B cstccesal szemben fekvé oldal Ay, ill. By felez6pontja legyen egyenld tavolsagra,
legyen tovabba a kor érintési pontja az oldalon Ag, ill. By. Az OA; Ag és OBy By derékszogl haromszogek OA; = OB,
és OAp = OBy alapjan egybevagok, és igy (2-4. abrak):

B()Bl = A()Al.
[

3. dbra




4. dbra

E két szakasz kifejezhet6 az AgC = BoC szakasszal, koz0s hosszuk, mint ismeretes, s — ¢, CA; = a/2-vel és
CB; = b/2-vel, ha tudjuk, hogy Ay és A;, valamint By és By koziil melyik van kozelebb C-hez:

CA, — CAy = g— (s—¢), ha CA >CAy,
AoAy =

CAg— CAL = (s —¢)— g ha CA; < CAy;

b

5—(5—0), ha CB; > CBy,
BoBj = )

(S_C)_i’ ha CB; < CBy.

A 2-2 lehetGség 2 - 2 = 4-féleképpen allithato parba. Mindkétszer az alsot, vagy mindkétszer a fels6t véve:

a b
=5 (-0,

amibdl a = b, a haromszog egyenld szard (magas, ill. lapos, 2-3. abrék); ha pedig AgA;-re a fels§, ByBi-re az alsd
lehetGséget vessziik (amibdl a > b, hiszen 2(s — ¢) koztiik levs érték):
a b a+b

(1) 5—(8—0)2(8—0)—5, akkor ¢ = 5

(a hatra levs 4. parba &llitas ugyanerre vezet, de a < b adodik, az egyenrangu szerepet jatszo betiik folcserélédnek,
ez tehat nem lényegesen kiilonbozs eset), azaz a feltevésbeli OA; = OB;-ben nem szerepld oldal a méasik kettének
szamtani kozepe (és a > ¢ > b).

Fenti meggondolasunk megforditdsaval konnyen belathato, hogy (1)-bdl is kovetkezik, hogy CA; = CB;. Abbol
tehét, hogy a beirt kor kézéppontja egyenls tavolsagra van két oldal felezGpontjatol, nem kovetkezik, hogy a haromszog
egyenld szard, csak annyit mondhatunk, hogy ebben az esetben a haromszog vagy egyenld szari, vagy az egyik oldal
a masik ketts szamtani kbzepe. (Szabalyos haromszogeknél e ketts persze egyszerre teljesiil.)



