Az adott kifejezés értéke az ABC haromszog csucsaiban rendre 0, 0, 2AC. Tegyiik fel a tovabbiakban, hogy P
a haromszog csicsaitol kiilonb6z6 pont. Forgassuk el a BP szakaszt A koriil ugy, hogy B a C-be jusson, legyen P
4j helyzete P’, eszerint BP = CP’. Az elforgatés szdge 60°, ezért APP' szabélyos haromszdg, és igy AP = P'P.
Fiiggvényiink értéke igy kifejezhets a C, P, P’ pontok kdzti szakaszokkal: AP + BP — CP = PP+ CP' — CP.

Ha ez a harom pont nincs egy egyenesen, akkor a haromszog—egyenlGtlenség miatt a fliggvény értéke pozitiv. Akkor
is pozitiv a fiiggvény értéke, ha a pontok egy egyenesen vannak, de P’ nincs a CP szakaszon, hiszen ekkor vagy a
P'P, vagy a CP' szakasz tartalmazza a CP szakaszt. Ha pedig P’ a C'P szakaszon van, akkor a fiiggvény értéke 0. A
fiiggvény minimuma (figyelembe véve a csucsokban felvett értékeit is) ezek szerint 0, és ezt akkor veszi fel, ha P az A
vagy a B cstcesal azonos, vagy ha P’ a C'P szakaszon van (1 abra).

A B A

1. dbra

Ez utobbi esetben A-t a P koriil 60°-kal elforgatva a PC szakasz P’ pontjat kapjuk, tehat PA < PC. A PA
félegyenest ugyanolyan iranya és nagysagu forgatas viszi a PC félegyenesbe, mint amekkora a BA félegyenest viszi
BC-be, hiszen mindkét forgatas 60°-os és ellentétes irdnyt az el6bb alkalmazott forgatassal. Emiatt B és P ugyanazon
az AB szakasz feletti, 120° nyilasu latokoriven vannak, vagyis P az ABC haromszog koré irhat6 k kor B-t tartalmazo
AC ivén van. Mivel PA < PC|, ennek csak az egyik fele, a C-t nem tartalmazd AB iv johet szoba.

Ha P a k-nak a C-t nem tartalmaz6 AB ivén van, akkor A-t P koriil 60°-kal elforgatva a PC' szakasz P pontjat
kapjuk, mely P-nek A koriili 60°-os forgataséaval is elsallithato, ekkor tehét az adott fliggvény értéke valoban 0. Lattuk,
hogy a fliggvény értéke akkor is 0, ha P a mondott iv végpontjaival azonos, tehat az adott fiiggvény a k kor C-t nem
tartalmazo zart AB ivén veszi fel a minimumat (2. abra).




