Legyen AB = AC =b és BD = a, igy DF = DG = DE = aV/2, legyen tovabba H az AD egyenes G-t tartalmazo
partjan, és H vetiilete a BC egyenesen H'.

Igy FH > GH, tovabba FH' = DF + DH' = DF + AH = b+ aV?2 és GH' = |DH — DG| = |b — aV/2|, ezért

FH = FH?+ HH? = \/(b+av3)? + DA? =

= \/(b2+2\/§ab+2a2) + (2 —a?) = \/2b2+2\/§ab+a2 =bV/2+a,

hiszen szakasz hossza pozitiv. Hasonléan

GH =+\/GH? + H'H? = \/(b— av2)’ + (b2 —a?) = b2 —a,

ugyanis W2 >b>a.
Ezek alapjan FH — GH = 2a = BC.

Megjegyzés. Az FH—GH kiilonbség fenti eredménytiink szerint a haromszognek csak az alapjatol fligg: ha az A pont
helyzetét valtoztatjuk (mig B és C rogzitett), az el6iras szerint szerkesztett H pont minden helyzetében az FH — GH
kiilonbség értéke ugyanaz lesz. A H pont tehat egy hiperbolan fut végig, hiszen F és G is rogzitettek.

Ismerve a hiperbola koordinata-rendszerbeli egyenletét, ezt az eredményt (és ebbdl feladatunk allitasat) révidebben
is megkaphattuk volna: valasszuk a BC, DA egyeneseket egy koordinata-rendszer tengelyének, akkor a H pont H'D = x
és H'H = y koordinatai kozott

z® = DH"” = AB?, y? = DA?
alapjan az
ZC2 _ y2 _ BD2

Osszefiiggés all fenn. Ez egy hiperbola egyenlete, melynek fékuszai valéban a feladat szerinti F' és G pontok.



