I. Mind a hat metsz6 sik atmegy az ABC D tetraéder S sulypontjan. Legyen ugyanis az ABC alaplap BC, CA, AB
élének felezépontja rendre E, F, G (1. abra), ekkor a DAE, DBF, DCG metsz6sik az alaphéromszoget ennek AFE,
BF ill. CG sulyvonaldban metszi, ezeknek kozos pontja az ABC haromszog Sp sulypontja, tehat a D-ben Osszefutod
3 élre az eldiras szerint fektetett sikok a DSp egyenesben, a tetraéder silyvonalaban metszik egymaést.

1. dbra

Igy e 3 sik a teret és a tetraédert 6 részre osztja (2. abra).

2. dbra

Ugyanez kimondhato a tetraéder barmelyik masik csicsaban 6sszefutd élharmasra az el6iras szerint fektetett sikhar-
masra és barmelyik két sulyvonal, pl. AS4, DSp, mint a DAF sik egyenesei, metszi egymast a tetraéder sulypontjaban.

A tetraédert a 6 él és az S pont altal meghatarozott 6 haromszog négy rész tetraéderre vagja azét, ezeknek egy-egy
lapja az eredeti tetraéder egyik lapja, az S-ben Osszefut6 3 lapja pedig a metsz6 sikoknak része. Igy egy-egy ilyen
rész-tetraédert csak a tovabbi 3 metsz6 sik darabol tovabb. Marmost az SABC rész-tetraédert a DAE, DBF, DCG
sikok ugyantigy 6 részre vagjak szét, amint ezt az eredeti tetraéderre mar kimondtuk. Ugyanez all mindegyik részre,
igy a 6 metszd sik a tetraédert 24 részre darabolja szét.

Eddig nem hasznaltuk fel a kiindulasi tetraéder szabalyos voltat, igy megallapitasaink minden tetraéderre érvénye-
sek.

II. Tetraéderiink szabélyos volta alapjan DA = DB = DC, ezért D-nek az ABC lapon levs vetiilete is egyenld
tavolsdgra van A, B, C mindegyikét6l, vagyis azonos az ABC haromszog koré irt kdzéppontjaval, ami szabélyos
haromszdghen egyszersmind a stlypont is, tehat a vetiilet azonos Sp-vel. Igy DSp meréleges az ABC' sikra, a DSp
tengely koriili 120°-os elforditas a sikot és az ABC héaromszoget dnmagéba viszi at. Ez az elforditas az SDAB, SDBC,
SDC A tetraédereket is egymasba viszi at, ezek tehat egybevagok. A tetraéder egy masik sulyvonala koriili elforditéas
adja, hogy SABC is egybevago veliik.

Az elgbbi elforditasokat az SABC tetraéder 6 részére alkalmazva kapjuk, hogy az SSpAG, SSpBE és SSpCF,
valamint az SSpAF, SSpBG és SSpCE részek egyméasba atvihetdk, tgyszintén a fenti 3 tetraédernegyed megfelels
3-3 részébe is, vagyis a feldarabolas 12—-12 része egymasba alkalmas elmozditassal mindenesetre atvihetd.

Az el6bbi két részharmas darabjai egymasba tiikrozéssel atvihetdk, pl. SSp AG az SSpAF-be a DAE sikon vald
tiikrozéssel, hiszen ez B-t és C-t (és igy F-et és G-t is) egymasba viszi at, tehat szimmetriasikja az eredeti tetraédernek.
Igy pedig a 24 rész barmelyike atvihets a mésik helyére, tehat vélaszunk a b) kérdésre: 23 rész.

Megmutatjuk viszont, hogy pl. az SSpCF darab nem vihets at elmozditassal SSpAF-be. Ugyanis legrovidebb
éliikk SSp, a ra kovetkezs nagyobb SpF', mert mint kdnnyen belathaté, SD = 3 - SSp, igy
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tovabba
SSpF< = SpFA<x = SSpA<=SFA<1<=90° és SpAF<=30°

(3. abra) alapjan
SpF < SF<SA é SpF < FA<SpA.

3. dbra

Igy a kivant atvitelben az SSpF derékszogi haromszoglap csak énmaganak felelhetne meg. Amde a darabok ezen
lapja (kiviilrsl nézve) ellentétes koriiljarasa. Ezzel belattuk allitasunkat.
Eszerint az a) kérdésre a valasz: 11 rész.

Megjegyzés. A 1I. részben felhasznalt SD = 3 - SSp egyenlGség abbol adodik, hogy FA =3 ESp, ED =3-ESy
alapjén, SaSp|| DA, és DA = 354Sp, és az ADSASp trapézbol SD : SSp = DA : SpSa = 3.



