A négyszog mindegyik kozépvonala az egyik szemben fekvs oldalpar felezGpontjait koti Ossze, és a két kozépvonal
egy paralelogramma két atlojat adja, ezért a kozépvonalak felezik egymést. Ugyanis az ABCD = N négyszog AB,
BC, CD, DA oldalanak felez6pontjat rendre Ay, By, C1, Dy betivel jelolve A3 By az ACB haromszognek, C1 Dy az
ACD haromszognek AC-vel parhuzamos kozépvonala, és ezért A; Bi#C1 D, = AC/2.

Legyen az A;Cy és By D kozépvonalak kozos felez6pontja K, az AC és BD atlo felezSpontja E, ill. F. Megmu-
tatjuk, hogy esetiinkben E azonos K-val, tovabba F-fel is, vagyis N atloi felezik egymast; ebbsl mar kovetkezik a
feladat allitasa, hiszen A-t FE-re tiikrozve C-t, B-t F-re tiikkrozve pedig D-t kapjuk, tehat ' = F esetén a négyszog
centralszimmetrikus.

Az el6bbihez hasonlé meggondolassal EA; és C1 F a BC'A, ill. BC'D haromszog kézépvonala, s igy

CB
EAI#T#ClFa

tehat E A1 FCy paralelogramma, E és F' egymas tiikorképei az A;C; atlo K felezGpontjara nézve.
Tekintsiik az Ay, Cq, E pontharmast. Ezekre

AE+ ECy > A1Ch,

és itt egyenlGség akkor és csak akkor all, ha E az A;C; szakaszon van. A bal oldalon allo szakaszokat az oldalakkal
kifejezve

BC AD
(1) — +— > A1Ch,
2 2
Hasonlbéan a By, D1, F pontharmasbol
AB D
(2) BE+ED =50 + 2> BiD,,

és itt egyenl@ség akkor és csak akkor teljesiil, ha ' a By D; szakasz pontja.
Méarmost (1)-et és (2)-t Osszeadva

AB+ BC+CD+ DA
2

> A1Cy + B1Dq,

a feltevés szerint viszont itt egyenlGség all. Ez csak agy lehet, hogy (1)-ben is, (2)-ben is egyenlgség all, tehat F
rajta van az A;Cy szakaszon is, By Dj-en is, tehat azonos K-val, és ezért F-fel is. Ebbdl az elérebocsatottak szerint
kovetkezik a feladat allitasa.



