I. megoldas. Be fogjuk latni, hogy a kapott 73, T5 pont éppen a keresett ki, ko kornek e-n levs érintési pontja.
Eszerint egy lehetGség a szerkesztés befejezésére: k;-nek (i = 1,2) O; kozéppontjat az AB szakasz f felezd merclegesébdl
a Tj-ben e-re allitott n; mer6leges metszi ki.

Azt bizonyitjuk, hogy az A, B, Ty pontokon atmend ki kor érinti e-t, tehat azonos ki-gyel. Messe az AB (azaz
CA) egyenes a D koriili, DA'(= DB) sugari ko segédkort a (B-t61 kiilonboz6) Ag pontban. Ag az A'-nek a CD =t
tengelyre vonatkozo tiikorképe, mert a CA’, CA egyenesek egymaés tiikorképei e-re, ennélfogva a C-n atmend, e-re
merdleges t-re is, ¢ pedig masrészt ko-nak is szimmetriatengelye. Ty, T ugyancsak tiikros pontpar t-re. Igy a két
tiikrozés és a ko-beli keriileti szogek lapjan

AT C<a = AT Th< = A/T1T2<I = AoToyT1<t = AgBT 1< = ABT1<I,

ami az AT iven levs keriileti szog, tehat 77 C valoban érinti k7-ot. Ezt akartuk bizonyitani.

Amit T1-re kaptunk, Th-re is érvényes, hiszen az 1, 2 indexeket tetszés szerint helyezhettiik el e és ko metszéspont-
jaiban.

Hasonléan az A, B jeldlések is felcserélheték volnanak. Ha A’ helyett B-nek e-re vonatkoz6 B’ képén 4t szerkesz-
tenck a segédkort (természetesen AB’ felez6 merdlegesével metszve t-t), ko-nak e-re vonatkozo tiikorképét kapnank
meg, és ez ugyanazokat a T4, T» pontokat metszi ki e-bdl.

A szerkesztés a feltevés szerint mindig végrehajthato, C és A’, valamint ko és Ty, T létrejonnek, mert A’ és B a
ko-nak e két oldalan levé pontjai. Amennyiben pl. A rajta van e-n, akkor C' és A’ azonos vele, ko azonnal a keresett
kort adja, ekkor egyetlen megoldas van.

Megjegyzés. A szerkesztés érdekessége, hogy hasonlosig felhasznéalasa nélkiil — méas szoval kizarolag kozépiskolai 1.
osztalyos ismeretek alapjan — jut célba.

II. megoldas. Megmutatjuk, hogy az A-n atmend és e-t Ti-ben érinté k7™ kor dtmegy B-n is, tehat azonos
k1-gyel. Messe az AB egyenes ki*-ot B**-ban. ki*-nak a C'A egyenes szelGje, CTy pedig érintGje, ezért a szelG- és

érintGszakaszok tétele szerint
CT?

CA~
Masrészt AgB és T1T5 a ko-nak szel6i, metszéspontjuk C, felezi ThTo-t, igy C Ay = C'A alapjan

CB** —

CT,-CT, CT?

OB = CA,  CA’

tehat CB** = CB, B** azonos B-vel. Ezt akartuk bizonyitani.
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